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 الدّوال المرجعيّة :الوحدة

 

 

:ببربربربربرّعلبربربربر ّالمعبربربربري  تنgّوfّنعتبربربربردّالبربربربر  التن  3 2f x x ّو  2 1g x x  ّ،   لبربربربر fCّو

 gCّفيّالش  لّالمقابلّانالمي قّاناّالب ان  مهتمث لا. 

أحسبربربربربربربربرةّال  سبربربربربربربربربّ  (1   
 
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f f 
 

،   6 8

6 8

f f


ّ،   4 2
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g g


وّ   9 0

9 0

g g 
 

مبربربربربربربربرا اّ،ّ

1ح ث)2xّو1xّعم مّال  تائجّم ّأجلّكلّع دي ّحق ق  نّ؟تُلاحظ 2x x.) 

 ؟،ّما اّتست تجعل gّوfّأدرسّاتجاهّتغ  يّّكلّم ّال  التن (2

ّ؟عل gّوfّإشارةّكلّم ع   ّ (3
ّ

ّ(:بعبربربربربربربربربربربربربربر ّإجبربربربربربربربربربربربربربريا ّ تلبربربربربربربربربربربربربربر ّا سبربربربربربربربربربربربربربراباّ )لبربربربربربربربربربربربربربر ي اّ (1   
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g g 
 

 
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ّ:نُلاحظّأن    
 

   3 1 6 8

3 1 6 8

f f f f  


  
وأن ّ       4 2 9 0

4 2 9 0

g g g g  


  
،ّويُم  ّأنّنقولّ

ي ون2xو1xّأن هّم ّأجلّكلّع دي ّحق ق  ن   1 2

1 2

3
f x f x

x x





وّ   1 2

1 2

2
g x g x

x x


 


أيّأن ّق مبر ّّ

ال  سب    1 2

1 2

f x f x

x x




ال  سب ّأوّ   1 2

1 2

g x g x

x x




 .2xو1xّمستقلّ ّع ّق م ّالع دي ّ

a:لبربر ي اbّوaّعبربر دي ّحق قبربر  نمبربر ّأجبربرلّكبربرلّ (2 bّ  3يسبربرتل 2 3 2a b  ّ  يسبربرتل   f a f bّ
 .مت اي ةّتماماًّعل fّوبالت اليّال  ال 

 م ّأجلّكلّع دي ّحق ق  نaّوbّل ي ا:a bّ ّ 2يسبرتل 1 2 1a b    ّ ّ يسبرتل   g a g bّ
 .تماماًّعل  اقض ّمتgّوبالت اليّال  ال 

 نست تجّأن ّاتجاهّتغ  يّال  التنfّوgّّّّ متعلّبر ّبششبرارةّال  سبرب   1 2

1 2

f x f x

x x




وّ   1 2

1 2

g x g x

x x




علبر ّّّ

كانبرتّّّالت يت ة،ّ ش اّكانتّال  سب ّموجب ّتماماًّكانبرتّال  البر ّمت ايبر ةّتمامبراًّوإ اّكانبرتّال  سبرب ّتمبرالب ّتمامبراًّّّّّّّّ
 .ال  ل ّمت اقص ّتماماً

2موجب ّتماماًّعل ّالمجالfّال  ال  (3
,

3

   
2،ّتمالب ّتماماًّعل ّالمجبرالّ

,
3

   
2وت عبر  ّمبر ّأجبرلّّّّ

3
x ّ،

1موجببر ّتمامبراًّعلبر ّالمجبرالgّّّّّال  البرّ ّب  ماّت برونّ
,
2

   
1،ّتمبرالب ّتمامبراًّعلبر ّالمجبرالّّّّ

,
2

   
وت عبر  ّمبر ّّّّ

1أجل

2
x . 
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1  

 لّبالش بربرّ بربر ّعلبربر معي fّ ّكبربرل ّدالبربر سبربرم يّدالبربر ّت ل   بربرنُ f x ax b ّح بربرثaّوbّّعبربر دانّحق ق بربران
ّ.م يوضان

:ببرّالمعي   ّعل fّال  ال  (1  4 5f x x ّ    هيّدال ّت ل. 

:ببرّالمعي   ّعل fّال  ال  (2  4 9f x x ّ    هيّدال ّت ل. 

:ببرّالمعي   ّعل fّال  ال  (3  2
5 2f x x ّ    ل ستّدال ّت ل. 

 

0bإ اّكان (1 ّ شن ّال  ال :f x axّ   تُسم  ّدال ّخط. 

0aإ اّكان (2 ّ شن ّال  ال :f x bّ تُسم  ّدال ّثابت.ّ
ّ

3  

1

سبربرب ّّال  ّت ل   بربر ّإ اّو قبربراّإ اّكانبربرتfّت برونّدالبربرّ    1 2

1 2

f x f x

x x




 ّأجبربرلّكبربرل ّعبربر دي ّحق قبربر نّمبربرثابتبربر ّّ

ّ(.يورةّمت اتمةّمعّت اي ّالمتغ  بمع  ّأن ّت اي ّالص )ّ.2xو1xّ تل ن

4  

ستق م ّفيّمعلمّهوّممث لّالب انيّل ال ّت ل   الت  Dّمعاملّتوج ههaّ  قط ّويشملّال 0,B bّح ث
bّ يت ةّإلىّالمب أ،ّكماّأن ّالمعادل هيّالتy ax b ّ ط ّللمستق مهيّالمعادل ّالمبس D.ّ

ّ

5  

2

:ببرّدال ّت ل    ّمعي   ّعل fّلت   f x ax b .ّ
0aإ اّو قاّإ اّكانّمت اي ةّتماماًّعل fّت ونّال  ال  (1 . 

0aإ اّو قاّإ اّكانّمت اقص ّتماماًّعل fّت ونّال  ال  (2 .ّ

0aكانإ اّ (1 : 

1:لبربربربربربر ي ا2xّو1xّمبربربربربربر ّأجبربربربربربرلّكبربربربربربرلّعبربربربربربر دي ّحق قبربربربربربر  نّّ 2x xّ  1يسبربربربربربرتل 2ax b ax b  ّ  يسبربربربربربرتل
   1 2f x f xّ وبالت اليّال  الfّ ّوج ولّتغ  ياتهاّهومت اي ةّتماماًّعل،:ّ

ّّّxّ

ّ f xّ

ّ
0aإ اّكان (2 : 

1:لبربربربربربر ي ا2xّو1xّمبربربربربربر ّأجبربربربربربرلّكبربربربربربرلّعبربربربربربر دي ّحق قبربربربربربر  نّّ 2x xّ  1يسبربربربربربرتل 2ax b ax b  ّ  يسبربربربربربرتل
   1 2f x f xّ وبالت اليّال  الfّ تغ  ياتهاّهو،ّوج ولّمت اقص ّتماماًّعل:ّ

ّّّxّ
ّ f xّ

ّالتيّتحقّ fّع   ّعبارةّال  ال ّالت ل     (1 2 1f  ّ وب انهاّيشملّال  قط 0,3A. 

التيّيشملّب انهاّال  قطتنgّع   ّعبارةّال  ال ّالت ل     (2 1,2A ّو 2,5B. 
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ال  سب    1 2

1 2

f x f x
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ّ.fتُسم  ّنسب ّت اي ّال  ال ّ
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:ببربرّدال ّت ل    ّ شنهاّمعي   ّعل fّبماّأن  (1 f x ax b ّّّّ ّوكبرونّب انهبراّيشبرملّال  قطبر، 0,3Aّ ّبرشن 
3b ّّ ّومبربر ّجهبربر ّأخبربرياّال  البربر،fّّ تحقّبربر 2 1f  ّ بربرشن ّ 2 3 1a   ّ2وم بربرهa  ّّإ نّعببربرارة،

:هيfّال  ال   2 3f x x  . 

:ببرّدال ّت ل    ّ شنهاّمعي   ّعل gّبماّأن  (2 g x ax b  ّوكونّب انهاّيشملّال  قط، 1,2A ّ

وال  قط  2,5Bّ شن ّ: 
 

1 2

2 5

g

g

 



ي ا ئّ 

 
1 2

2 5

a b

a b

  


 
إ نّبطيحّالمعادلتنّطي اًّلطيفّنج ّأن ّ

3 3a ّ1وم هa  ّوبالت عويضّع ّق م،aّ 3فيّإح اّالمعادلتنّنج ّأنb  ّوعل هّت ونّعبارةّال  ال،
gّهي:  3g x x . 
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 الدّوال المرجعيّة :الوحدة

 

 

2ة بيع أراضي لا تفوق مساحاتهااقترحت سلطات منطقة سياحيّ
3600m ّوحدة    1ع هووسعر كل متر مرب 

 (.الوحة  هي مليون سنتيم) 
كدلل   و :"وأضدا  عثمدان  "  !سعر القطعة الأرضية يزداد كلما يدزداد ودول ضدلعها    "  :قال حمية لشريكه عثمان

 ".ينقص كلما ينقص الضلع 
 (.حة  هي مليون سنتيمولسعرها الو( وحة  هي المترال) عة ة المربّلطول القطعة الأرضيّ xرمزي

ر عنعبّ ص ثمّباعتبار شروط النّ fالةن مجموعة تعريف الةّعيّ (1 f x بةلالةx. 
 .xالةباستعمال الةّص أقوال حمية و عثمان لّخ (2
 :اتمم الجةول الآتي (3

05 05 35 25 15 5 x 
       f x 

اًمتعامددة اًاسددتعمل معلمدد  (0 , ,O i j  1و اخددترcm  10مددن أ ددلm 2وcm  9مددن أ ددل
مليددون سددنتيم    10

 .fالةالةّ اًل بيانيّمثّلتُ
 

:باعتبار شروط النّص هي fمجموعة تعريف الةّالة (1 0,60. 

4الواحة هوسعر المتر المربّع  (2
10 DA إذن ثمن القطعة الأرضيّة هو  4 2

10f x x. 

 :إتمام الجةول (3

05 05 35 25 15 5 x 
6

25 10 6
16 10 6

9 10 6
4 10 6

10 0  f x 
 .موضّح في الرّسم المقابل fالبياني للةّالة التّمثيل (0

 

1  

2مربّعده  xالةّالة مربّع هي الةّالة التي ترفق بكدل عدةد حقيقدي   
x    أي إذا رمزندا للةّالدة مربّدع بدالرّمز ،f   فإنّندا

:نكتب  2
f x x 2أوf

x x 2أو
:f x x. 

 

2  

الةّالة مربّع متزاية  تماماً على 0, ومتناقصة تماماً على ,0. 

 ليكنa وb عةدين حقيقيّين من المجال 0,لةينا ،a b 2يستلزم 2
a b يستلزم   f a f b  

                                                             
1
 .من الكتاب المةرسي 40صفحة  51نشاط   
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ومنه الةّالة مربّع متزاية  تماماً على المجال 0,. 
 ليكنa وb عةدين حقيقيّين من المجال ,0لةينا ،a b 2يستلزم 2

a b يستلزم   f a f b  

تماماً على المجال ناقصةومنه الةّالة مربّع مت ,0. 
 :و ةول تغيّرات الةّالة مربّع هو

  0    x 
  

0 
  f x 

 
3  

 .الةّالة مربّع دالة زو يّة

:لدةينا  xعةد حقيقي من أ ل كل     2 2
f x x x f x         زو يّدة بيانهدا    ومنده الةّالدة مربّدع دالدة

 .متناظر بالنّسبة إلى محور التّراتيب، وتمثيلها البياني موضّح في الشّكل المقابل

:بد دالة مُعرّفة على fلتكن  2
f x x. 

1، 3:أحسب صور الأعةاد (1 2 ،3

4
1و 

3
. 

2:قارن بين صورتي العةدين (2 3 3و 2. 

 

:لةينا (1   23 3 3f   ،   21 2 1 2 3 2 2f      ،
2

3 3 9

4 4 16
f
       
   

و 

2
1 1 1

3 3 9
f
       
   

. 

 :لةينا (2   22 3 2 3 7 4 3f      و   23 2 3 2 7 4 3f       ومنه يكون

لةينا   2 3 3 2f f   (لأنّ الةّالة مربّع زو ية.) 
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 الدّوال المرجعيّة :الوحدة

 

 

:بـ *المعرّفة على fنعتبر الدّالة  1
f x

x
. 

أحســ  (1 1f و 1f     ثــّ  رــبين با، أــب  أحســ 2f و 2f     ثــّ  رــبين با، أــب واشــت،ت   ــ عاّة
 .fالدّالة

:على المجبلين fأديس اتجبه تغاّر الدّالة (2 ,0 و 0, ثّ   كّل جدول تغاّرات ب. 
 

 :لـدن،ب  (1 1 1f    و 1 1f  إذن   1 1f f   كــكل    1
2

2
f    و  1

2
2

f  إذن

   2 2f f  . 

:غــم معــدوي لــدن،ب  xمــأ أجــل كــل عــدد ح ا ــ      1 1
f x f x

x x
     


ــة  fإذن الدّالــة  فردنّ

 .بابن ب مت،بظر ببلّ،سبة إلى مبدأ المعل 

 :fدياشة اتجبه تغاّر الدّالة (2

على المجبل ( أ ,0: 

عددنأ ح ا اّين مأ المجبل bو aلاكأ ,0 لـدن،ب  a b  1نسـتلمي 1

a b
  نسـتلمي   f a f b 

مت،برصة تمبمبً على fإذن الدّالة ,0. 
على المجبل ( ب 0,: 

عددنأ ح ا اّين مأ المجبل bو aلاكأ 0, لـدن،ب  a b  1نسـتلمي 1

a b
  نسـتلمي   f a f b 

مت،برصة تمبمبً على fإذن الدّالة 0,. 

 :هو fوجدول تغاّرات الدّالة

  0    x 

    f x 

 

1  

1غـم معـدوي م لوبـ     xه  الدّالـة الـت ترفـك بكـل عـدد ح ا ـ        م لوبالدّالة 

x
  لـوب   أي إذا يممنـب للدّالـة م  

:فإنّ،ب نكت  fببلرّمم  1
f x

x
 1أوf

x
x

 1أو
:f x

x
. 

 

2  

المجبلين تمبمبً على ،برصةمتم لوب الدّالة  0,  و ,0. 
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 .أنظر الّ،شبط
3  

 .نّةفردالدّالة مربّع دالة 

 .أنظر الّ،شبط
 

4  

 :التّأثال البابن  للدّالة م لوب موضّح في الرّش  الم ببل

 هل نُأكأ أن نشكّل الجدول التّبل  الدّالة م لوب؟
2

2
 2 1 1 1

10
 0,4 x 

1

2
 2 1 1 0,1 2,5  f x 

 

:بــــــــــــ *الدّالـــــــــــة م لـــــــــــوب معرّفـــــــــــة علـــــــــــى     1
f x

x
  وم،ـــــــــــ  لـــــــــــدن،ب  :  1

0,4 2,5
0,4

f    

 1

1

1
10 10

10
f




    1 1f   2 1 1

22 2

2

f
 

  
 

و   1
2 1 2 1

2 1
f    


 

 .وعلا  الجدول لا نُعرّف الدّالة م لوب
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 الدّوال المرجعيّة :الوحدة

 

 

*المعرّفة على fنعتبر الدّالة

 بـ: f x x. 
 .fالدّالة بواسطة 4و 1،3، 0:صور الأعداد أحسب (1

على المجال fأدرس اتجاه تغيّر الدّالة (2 0, ثمّ شكّل جدول تغيّراتها. 
 

 :لدينا (1 0 0f ، 1 1f ،  3 3f  و 4 2f . 

عــــــددي  ح ي ــــــيّ   ــــــ  المجــــــال     bو aلــــــيك   0, لــــــدينا ،a b    يســــــتلa b    يســــــتل
   f a f b إذن الدّالةf  تما اً على ت ايدة 0,. 
 :هو fوجدول تغيّرات الدّالة

     0 x 

  
0 

 f x 

 

1  

الـة  لد، أي إذا ر  نا xجذره التّربيعي  وجب xهي الدّالة التي ترفق بكل عدد ح ي ي التّربيعيالجذر لة دا
:فإنّنا نكتب fبالرّ   الجذر التّربيعي f x x أوf

x x أو:f x x. 
 

2  

المجال تما اً على ة ايد تدالة الجذر التّربيعي  0,. 

 .أنظر النّشاط
 

3  

 : وضّح في الرّسم الم ابل لدالة الجذر التّربيعيالتّمثيل البياني 
 

ــة  ــبر الدّالــ ــى  fنعتــ ــة علــ *المعرّفــ

 ـــ :بــ

 f x x. 

4، 3، 0:أحسب صور الأعداد
10 ،6

3 10 و
 2a b  حيثa وb عددان ح ي يّان. 

 

 :دينالــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 0 0f ،  3 3f ، 

 4 2
10 10f ،  6

3 10 1000 3f   و

  2
f a b a b   . 
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