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بلجودي حمـــو 

  3  :كما یلي( ) ²g x ax bx c      حیثab
g  و . في معلم D  ھو المماس للمنحنى C في النقطة

' 0g  ، ' 2g  و ' 1g  و '' 1g .  

'( ) 0g x .  
a     ،3b      2وc   .  

  محصور تقبل حلا وحیدا 

)؛ إشارة  xاستنتج ؛ حسب قیم العدد الحقیقي  )g x .  
  .یقبل نقطة انعطاف یطلب تعیینھا  

:كما یلي  
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ھندسیا  و فسر النتائج . تعریفھا   مجال  ودعند كل حد من حد

من  1R  یكون  ؛:    
 31

'
x

g xf x


 .  استنتج  اتجاه تغیر ثم

)أن   ثم استنتج  )fC  مائل  م میقبل  یطلب تعیین م

(f استنتج حصرا للعدد ثم f .  

T  موازیا لـ   یطلب تعیین معادلتھ.  
رسم المستقیم     و المنحنى( )fC .  

): ؛ عدد  حلول المعادلة  mناقش بیانیا و حسب قیم الوسیط الحقیقي   ) mf x 

الدالة المعرفة على المجال  1R   كما یلي:
 

    2h x f x  
  )غیر مطلوبة  hعبارة  (  .  ھا شكل جدول تغیرات  

الدالة المعرفة على المجال  1R   كما یلي:
 

   u x f x
 

( )uC  ھو التمثیل البیاني للدالة
( )fC

الدالة المعرفة على المجال    1;1R    كما یلي:
 

   v x f x
 

( )vC  ھو التمثیل البیاني للدالة
 زوجیة  ثم أنشئ  vC   انطلاقا من ( )fC

الدالة المعرفة على المجال    2R   كما یلي:
 

    21k x f x  
 

( )kC
) انطلاقا من  )fC.   
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   :الجزء الأول 
g  دالة معرفة على المجموعة

 C  ھو التمثیل البیاني للدالةg
  :ة بیانیبقراءة  . 1
  . gتغیرات شكل جدول  .أ

 عین  .ب 0g  ، 2g  ، ' 0g

اكتب معادلة لــ  .ج D .  
)'   حل المتراجحة الآتیة . د ) 0g x 
باستعمال  .2 C   1، بین أنa 
)0بین أن المعادلة . 3 )g x   تقبل حلا وحیدا
  . 3.2 و  3.1  بین العددین 

استنتج ؛ حسب قیم العدد الحقیقي  .4
 بین أن .5 C   یقبل نقطة انعطاف یطلب تعیینھا

   :الجزء الثاني 

f  الدالة المعرفة على 1R  

( )fC  ھو التمثیل البیاني للدالةf
عند كل حد من حد fاحسب نھایة الدالة  .1

1من  xبین أنھ ؛ من أجل كل  .2

احسب .3 xxf
x




)(lim  ثم استنتج
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





) :بین أن. 5 )fC یقبل مماساT
 احسب .6 1f   رسم المستقیم اثم
ناقش بیانیا و حسب قیم الوسیط الحقیقي  . 7
8 .h 1الدالة المعرفة على المجال

 أدرس  اتجاه تغیرh  شكل جدول تغیراتو
9. u 1الدالة المعرفة على المجال  

  أنشئ  uC   انطلاقا من ( )fC
10 .v 1;1الدالة المعرفة على المجال

  بین أن v  زوجیة  ثم أنشئC
11. k  الدالة المعرفة على المجال
   اشرح كیفیة انشاء kC   انطلاقا من
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  الحـــــــــل
   :الجزء الأول 

g  دالة معرفة على المجموعة  3  :كما یلي( ) ²g x ax bx c      حیثa  ،b  ،c  أعداد حقیقیة.  
  :ة بیانیبقراءة  . 1
 . gشكل جدول تغیرات . أ

                  2                 0                     x  
      

   -2  
  -6  

               

)(xg 

  
 عین  .ب 0g  ، 2g  ، ' 0g  ، ' 2g  و ' 1g  و '' 1g . 

 0 2g    ، 2 6g    ، ' 0 0g   ، ' 2 0g  
 ' 1g  ھو معامل توجیھ المماس D   :   1 ( 4)' 1 3

0 1
g   

  


  

 '' 1g  : نلاحظ أن  المماس D   یخترق المماس في  1; 4A   اذن ، 1; 4A   نقطة انعطاف و بالتالي: '' 1 0g    
اكتب معادلة لــ  .ج D :  

 : هيD)( معادلة    ' 1 1 1y g x g     1(4و لدینا( g  1(3و(' g  
3)1(4و منه   xy  .و بالتالي معادلة المماس)(D 13:هي  xy  

)'   حل المتراجحة الآتیة .د  ) 0g x     : 0;2x  
باستعمال . 2 C   1، بین أنa     ،3b      2وc  :  

)x،  3لدینا من أجل كل عدد حقیقي ) ²g x ax bx c      2 و'( ) 3 2g x ax bx   

: لدینا
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:  ومنھ 
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: نجد  )2(و )1(بجمع 
 

22 a    1ومنھa
21نجد    )1(في aنعوض قیمة    b  3   و منھb  

1a  اذن      ،3b      2وc  : من أجل كل عدد حقیقيx،  3( ) 3 ² 2g x x x       
)0بین أن المعادلة . 3 )g x   تقبل حلا وحیدا 3.2 و  3.1  بین العددین  محصور :  

g المجال تماما  على متزایدة مستمرة و 2.3:1.3  و لدینا:
 



0)2.3(
0)1.3(



g
g

)1.3()2.3(0أي   gg    
  

)(0حسب مبرھنة القیم المتوسطة فإن المعادلة إذن  xg  تقبل في حلا وحیدا   2.31.3حیث  .  

)؛ إشارة  xاستنتج ؛ حسب قیم العدد الحقیقي  .4 )g x :  
                                      x  

       +  0  -  )(xg  
بین أن  .5 C   یقبل نقطة انعطاف یطلب تعیینھا:  

x ،xxxgلدینا من أجل كل عدد حقیقي 6²3)(     66و)(''  xxg  
 " 0g x   1من أجلx و " 0g x   1من أجلx     1(4و( g  

"g إذن  مغیرة إشارتھا 1تنعدم عند 4;1 A ھي نقطة انعطاف  للمنحني( )C.  
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  :الجزء الثاني 

f  الدالة المعرفة على 1R   كما یلي:
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  . ھندسیا  و فسر النتائج . تعریفھا   مجال  ودعند كل حد من حد fاحسب نھایة الدالة  .1
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  :   fاستنتج  اتجاه تغیر
  

  
  
  
  
  

f متزایدة تماما على 1; و ;ومتناقصة تماما على المجال  ;1 .  
  .  ھا شكل جدول تغیراتو 
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)ثم استنتج  أن   )fC  یقبل م م مائل   یطلب تعیین معادلتھ :  
2)(lim 


xxf

x  
lim)(02معناه   


xxf

x
lim)()2(0معناه    


xxf

x
  

إذن المستقیم   2 ذو المعادلة xy مستقیم مقارب مائل لـ fC عند و عند.  
  

  بلجودي حمو: الأستاذ 
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 الوضع النسبي

 و منھ 
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63)(

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
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12.0 
   32.1ومنھ

)²1(
62.1 
 

72.6)(22.7إذن    f  
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 بلجودي حمو: الأستاذ 
 

بالنسبة لـ .  
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 یقطع

   

 fC  
 تحت
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
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11.2    ²141.4(84.4ومنھ    22.0ومنھ

2.1   22.43ومنھ
)²1(
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T  موازیا لـ     
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

x
xx  و منھ  33 12²3  xxx  و منھ 

3
1



موازیا لـ    عند النقطة ذات الفاصلة
3
1

x .    

1 1 1'
3 3 3

y f x f             
     

و منه    
24
13)

3
1(1  xy  .  

:هي 
8
7

 xy  
رسم المستقیم     و المنحنى( )fC : 

  
)(T  

   

)أدرس  وضعیة. )fC بالنسبة لـ
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 بین أن. 4
)²1(

63)(






)(0لدینا  g 02² ومنھ 

:من جھة أخرى 
)²1(
1)(

3






f 

استنتج حصرا للعدد  f :  

2.31.3لدینا    2.21ومنھ

2.332.1ومنھ 
)²1(

61.3 


 



):بین أن. 5 )fC  یقبل مماساT

 

1)(' xf  و منھ 

   


1

1
2²

3 
x

( )fC یقبل مماسا T  موازیا لـ

  :یطلب تعیین معادلتھ
1 : هيT)( معادلة 1 1

3 3 3
y f x f             

     

هي D)(و بالتالي معادلة المماس
احسب  .6 1f   رسم المستقیم اثم

  
  

( )fC  
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): ؛ عدد  حلول المعادلة  mناقش بیانیا و حسب قیم الوسیط الحقیقي  . 7 ) mf x      )المناقشة أفقیة( 
   إذا كان   )(; fm  المعادلة تقبل حلا وحیدا.  

  إذا كان  )(fm نتقبل حلا  المعادلة .  

  إذا كان    );(fm حلول 3المعادلة تقبل.  

)المعادلة   ) mf x x  .  

  إذا كان  



 

8
7;m  لا توجد حلول .  

  إذا كان  
8
7

mمضاعفا  تقبل حلا  المعادلة .  

  إذا كان  



 2;
8
7m ن تقبل حلا  المعادلة.  

  2  إذا كانmوحیدا  تقبل حلا  المعادلة .  
  إذا كان    ;2m ن تقبل حلا  المعادلة.  

8 .h الدالة المعرفة على المجال 1R   كما یلي:
 

    2h x f x    
 أدرس  اتجاه تغیرh  عبارة  (  .  ھا شكل جدول تغیراتوh  غیر مطلوبة( :  

 من xمن أجل كل 1;R، (2')(')(   لدینا(' xfxfxh   

  
  
  
  
  
  
  
  
  

9. u الدالة المعرفة على المجال   1R   كما یلي:
 

   u x f x
 

( )uC  ھو التمثیل البیاني للدالة u.
     أنشئ  uC   انطلاقا من ( )fC :

)(یكون     uCمنطبقا على fC في المجالات التي یكون فیھ fC  فوق محور الفواصل.  

)(یكون  uCمناظر لــ fC بالنسبة إلى محور الفواصل في المجالات التي یكون فیھ fC  تحت محور الفواصل.   

  
  

                          1                   1-       x  
          +    0     -    +    +  )(' xf 

  +    +   +    0    -  )(xf 
  +    0  -         +  0    -  )(' xh 

          
 

 ²)(f  

            
 

0 

)(xh 
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10 .v الدالة المعرفة على المجال 1;1R    كما یلي:

 
   v x f x

 
( )vC  ھو التمثیل البیاني للدالة v.

      بین أنv   زوجیة  
)()()()(:و uDx،uDxمن اجل  xvxfxfxv   .  الدالة إذنu زوجیة.  
 ثم أنشئ  vC  انطلاقا من( )fC  :

یكون     vCمنطبقا على fC  في المجال      .اظر بالنسبة إلى محور التراتیب تمن  فإن منحنیھا زوجیة  uو بما أن الدالة  ،0;11;

  
11. k  الدالة المعرفة على المجال 2R   كما یلي:

 
    21k x f x  

 
( )kC  ھو التمثیل البیاني للدالة k.

      اشرح كیفیة انشاء kC    انطلاقا من( )fC.   
    21k x f x     من الشكل    bk x f x a     1 عمa     2وb   

اذن    kC   ھو صورة( )fC  1 بالانسحاب الذي شعاعھ; 2v( )


.   
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