
اڤ۾֔ץמ١ ا଄૨Ⴅ႐ؠۑا܈מ١ ١ֵ اݾ঻ۏاܺݦ ١ֵ ا٤०ग़॑ܙر
2025 -2024 اႥ႐را۰מ١ اڤۻר١ اڤ༉֔۾ոوي ୹୴ຐل ᆃᅞ׫ܙिऻا ا٢ո୦ୠଡ଼׿ :١ֵ ոֿׅܙ
ո۰ 2 اिऻ׿ة: واؓ׫ոۢد જੴמਫ਼੍ 3 اڤ۾֔ץ١:

ոֵۛמոت ൄളا ڲոدة ᆃᅞ ᆃᄴոاڤ׭ ᆃᄺ୹୴اڤ׭ اػ׫ץոر
: اॊूول ਗ৻اڤ׫ـڵــۑ

:ঌॻل؇ᆙᆘ ႟၍ ሒᇭ ߌߵ ଫଊاܳٺ ؕ݁ ۊޚ؊ أو ًݱۜ٭ں أۏص ◀
𝑆 = − ln(2025) :ሒሃ 𝑆 = ln⒧12⒭+ ln⒧23⒭+ ln⒧34⒭+.... + ln⒧20242025⒭ ۋ٭ت: 𝑆 ا௯௫௵݄ިع ڢ٭۰݄ ❶

𝑚 = 1 + (ln 2)3 − (ln 3)3 :ሒሃ 𝑓(𝑥) = 1 + 3(ln 𝑥)2𝑥 ۋ٭ت: [1; 2] আॻ༟ 𝑓 ᄭᄟاᄴፁዧ اৎ৊ٺިݿޚ۰ اܳگ٭۰݄ ❷

𝐹(1.1) < 𝐹(3.4) ڣ؆ن: [1; 4] আॻ༟ 𝑓 ܳـ أݬܹ٭۰ ᄭᄟدا 𝐹 ೑಻Ⴄ၍ إذا [1; 4] আॻ༟ ؇݁؇ஓ஄ ݿ؇ܳٴ۰ ᄭᄟدا 𝑓 ❸

𝑆 = {−2; 53} ሒሃ ln(𝑥 + 1) + ln(3𝑥 − 2) = 3 ln 2 ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ༡ߺࠊل ۰༟ިᆇ୞୘ ❹

:ሒሃ 0 ؜ٷڎ ਍ಾأڎم มฆܳوا ℝ আॻ༟ ℎ ᄭᄟاᄴፁዧ 𝐻 ا৙৑ݬܹ٭۰ ᄭᄟاᄴᄟا ، ℎ(𝑥) = 𝑥3𝑥4 + 1 ًـ: ℝ আॻ༟ ݁أݠڣ۰ ᄭᄟدا ℎ ܳٺܝ݆ ❺

𝐻(𝑥) = 14 ln(𝑥4 + 1)
݁ٺأ؇ڢٴ۰ ༡ڎود ఈఃٔث ႟ၽ૰૜ ln 𝑐 و ln 𝑏 ،ln 𝑎 ؜ٷڎࢱࣕ ۱ٷڎݿ٭۰، ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ ݆݁ ݁ٺأ؇ڢٴ۰ ༡ڎود ఈఃٔث 𝑐 و 𝑏 ،𝑎 ❻

.۰ਃಸ؇ۋފ ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ ݆݁

: ᆃᄴոاڤ׭ ਗ৻اڤ׫ـڵــۑ
𝑢𝑛+1 = 25𝑢𝑛 + 65 :𝑛 ௧ਤޗٴ٭ ༟ڎد ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ و 𝑢0 = 3 : ًـ اৎ৊أݠڣ۰ اܳأڎدل۰ اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ (𝑢𝑛)

𝑢2 و 𝑢1 أۋފص ❶

𝑢𝑛 > 2 : ௧ਤޗٴ٭ ༟ڎ ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ أَ۬ ً؇ଫଐܳاۏؕ ߓߵ۱݆ أ) ❷

.؇݁؇ஓ஄ ݁ٺٷ؇ڢݱ۰ (𝑢𝑛) اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ أن أཿྟب ب)
𝑣𝑛 = 𝑢𝑛 + 𝛼 : ًـ 𝑛 ௧ਤޗٴ٭ ༟ڎد ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ اৎ৊أݠڣ۰ اܳأڎدل۰ اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ (𝑣𝑛) ❸

۱ٷڎݿ٭۰ (𝑣𝑛) ّܝިن ปฆۋ 𝛼 ڢ٭۰݄ ඔ൹༟ 𝛼أ) = −2 َݯؕ: ◀
𝑛 ᄭᄟ৖৑ࣖࢻ 𝑢𝑛 اݿྥٷٺھ ቕ቉ .𝑛 ᄭᄟ৖৑ࣖࢻ 𝑣𝑛 أ܋ٺص ب)

. lim𝑛→+∞𝑢𝑛 أۋފص ج)
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𝑆𝑛 = 𝑣20 + 𝑣21 +⋯ + 𝑣2𝑛 ۋ٭ت: 𝑆𝑛 ا௯௫௵݄ިع 𝑛 ᄭᄟ৖৑ࣖࢻ أۋފص ❹

𝑤𝑛 = ln 𝑣𝑛 : ًـ 𝑛 ௧ਤޗٴ٭ ༟ڎد ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ اৎ৊أݠڣ۰ اܳأڎدل۰ اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ (𝑤𝑛) ❺

.۰ਃಸ؇ۋފ ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ (𝑤𝑛) أن اݿྥٷٺھ ቕ቉ ،𝑛 ᄭᄟ৖৑ࣖࢻ 𝑤𝑛 أ܋ٺص أ)
𝑃𝑛 = ln(𝑣0 × 𝑣1 × .... × 𝑣𝑛) ۋ٭ت: 𝑛 ᄭᄟ৖৑ࣖࢻ 𝑃𝑛 أ܋ٺص ب)

: اڤ׭ոڤ֛ ਗ৻اڤ׫ـڵــۑ
𝑔(𝑥) = 3𝑥3 − 2 + 4 ln 𝑥 ًـ: ]0; +∞[ আॻ༟ ݁أݠڣ۰ 𝑔 ᄭᄟاᄴᄟا (I

. lim𝑥→+∞ 𝑔(𝑥) و lim𝑥 >⟶0 𝑔(𝑥) أۋފص ❶

.؇ዛኤاଫଃّ؞ ༥ڎول ႟ၽނ ቕ቉ 𝑔 ᄭᄟاᄴᄟا ଫଃّ؞ إ෠ູ؇ه أدرس ❷

𝑔(𝛼) = 0 ොຬگݑ: ]0.9; 1[ ا௯௫௵؇ل ݆݁ 𝛼 وۋ٭ڎ ۋگ٭ࠔࠫ ༟ڎد وۏިد أཿྟب ❸

.]0; +∞[ ا௯௫௵؇ل ݆݁ 𝑥 ڢࡗࡲ ۋފص 𝑔(𝑥) أނ؇رة ༡ڎد ❹

ሌᇿإ اৎ৊ྡྷފިب اৎ৊ފٺިي ሒᇭ ሒᇃ؇اܳٴ٭ ஓ஄ټ٭۳ܹ؇ (𝐶𝑓) و 𝑓(𝑥) = 3𝑥 − 2 − 2 ln 𝑥𝑥2 ًـ: ]0; +∞[ আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ 𝑓 ᄭᄟاᄴᄟا (II
( 2 cm اܳޚިل و༡ڎة ّޝ༠ڍ ) .(𝑂; 𝑖⃗; 𝑗) ྵฺ؇༶ٺৎ৊وا اৎ৊ٺأ؇݁ڎ اৎ৊أ޺޾

( lim𝑥→+∞ ln 𝑥𝑥2 = 0 لأޚް ) . lim𝑥→+∞ 𝑓(𝑥) أۋފص ❶

.؇ਃ಻؇ਃಸ ۰༶اܳٷྥ٭ ๤ཏوڣ lim𝑥 >⟶0 𝑓(𝑥) = +∞ أن ඔ൹ً ❷

.(𝐶𝑓) มฃۜٷగጻዧ ݁؇فܭ ݁گ؇رب 𝑦 = 3𝑥 − 2 :ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ذو (Δ) اৎ৊ފٺگࡗࡲ أن ඔ൹ً أ) ❸

.(Δ) ܳـ ً؇ܳྡྷފٴ۰ (𝐶𝑓) มฃۜٷగጻዧ ม฀اܳྡྷފ اܳިݪؕ ඔ൹༟ ب)
𝑓 ′(𝑥) = 𝑔(𝑥)𝑥3 : ڣ؆ن 𝑥 > 0 ۋگ٭ࠔࠫ ༟ڎد ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ أَ۬ ඔ൹ً أ) ❹

.؇ዛኤاଫଃّ؞ ༥ڎول ႟ၽނ ቕ቉ ،𝑓 ᄭᄟاᄴᄟا ଫଃّ؞ إ෠ູ؇ه إݿྥٷٺھ ب)
.( 𝑓(𝛼) = 0.9 ෛຶـٺـ؇ر: ) .(𝐶𝑓) و (Δ) ݆݁ ఈ႙၍ ๲๑ฺأ ❺

𝐹(𝑥) = 32𝑥2 − 2𝑥 + 2 + 2 ln 𝑥𝑥 ًـ: ]0; +∞[ আॻ༟ ݁أݠڣ۰ ᄭᄟدا 𝐹 ❻

.𝑓 ܳـ أݬܹ٭۰ ᄭᄟدا 𝐹 أن ඔ൹ً أ)
દઊᄳፁዧا ඔ൹݄ފٺگ٭ৎ৊وا (Δ) واৎ৊ފٺگࡗࡲ (𝐶𝑓) มฃۜٷৎ৊؇ً ا௱௯௫ڎد اৎ৊ފٺިي ଩ଃ᛻੆اࠍ ۰༡؇݁ފ 𝑐𝑚2 ًـ أۋފص 𝑥ب) = 2 و 𝑥 = 1 ؇݄ዛውܳ݁أ؇د
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