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المثـلثــــــــــــات

الرياضيات مادة
المتوسط التعليم من الثالثة السنة

حمزة بريك الأستــــــــاذ: إعـــداد من

مثلثين تقايس حالات 1

مثلثين تقايس حالات

حسب مثلث؈ن يتقاʇس
ʄالأوڲ اݍݰالة

بئڈما. اݝݰصور والضلع زاوʈتان فٕڈما تقاʇس إذا

المماثلة العناصر يɴتج




B̂ = B̂ ′

BC = B ′C ′

Ĉ = Ĉ ′





الثانية اݍݰالة
بئڈما. اݝݰصورة والزاوʈة ضلعان فٕڈما تقاʇس إذا

المماثلة العناصر يɴتج




AB = A′B ′

B̂ = B̂ ′

BC = B ′C ′





الثالثة اݍݰالة
من ضلعا طول أحدɸما من ضلع ɠل طول فٕڈما تقاʇس إذا

الآخر.

المماثلة العناصر يɴتج




AB = A′B ′

BC = B ′C ′

AC = A′C ′





حسب قائم؈ن مثلث؈ن يتقاʇس
ʄالأوڲ اݍݰالة

اݍݰادة. والزاوʈة الوتر فٕڈما تقاʇس إذا

المماثلة العناصر يɴتج





Ĉ = Ĉ ′

BC = B ′C ′





الثانية اݍݰالة
قائم. وضلع الوتر فٕڈما تقاʇس إذا
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حمزة بريك الأستــــــــــاذ:

المماثلة العناصر يɴتج




AB = A′B ′

BC = B ′C ′





المنتصفين مستقيم خواص

ʄالأوڲ اݍݵاصية

ʇشمل الذي المستقيم
يوازي ضلع؈ن منتصفي
القطعة (طول الثالث الضلع
المنتصف؈ن ب؈ن الواصل
ɸذا طول نصف ʇساوي

الضلع)
[AC ] منتصف N و [AB ] منتصف M

أنّ: ʇعۚܣ
BC = 2M N أو M N =

1
2

BC و (BC ) // (M N )

الثانية اݍݵاصية

ʇشمل الذي المستقيم
وʈوازي أضلاعھ أحد منتصف
يقطع لھ المقابل الضلع حامل

منتصفھ. ʏࢭ الثالث الضلع
و [AB ] منتصف M

(BC ) // (M N )

[AC ] منتصف N معناه:
مستقيمان يقطعɺما متوازʈ؈ن بمستقيم؈ن المعينان المثلث؈ن

متوازʈان غ؈ف

M ɠانت إذا مثلث ABC

نقطة N و [AB ] من نقطة
(BC ) // (M N ) و AC من

AM
AB

=
AN
AC

=
M N š
BC

فإنّ:

مثلث في الخاصة المستقيمات

اݝݰاور

ɸو مثلث ʏࢭ ضلع محور
ɸذا ʄعڴ العمودي المستقيم

منتصفھ ʏࢭ الضلع

(BC )⊥(∆) ، OB =OC معناه [BC ] الضلع محور (∆)

الارتفاعات

ʏࢭ بضلع المتعلق الارتفاع
العمودي المستقيم ɸو مثلث
ʇشمل الذي الضلع ɸذا ʄعڴ

لھ. المقابل الرأس

(BC )⊥
(
d ′

)
معناه [BC ] بالضلع المتعلق الارتفاع

(
d ′

)

.A ʇشمل
(
d ′

)
حيث

المتوسطات

متوسط تعليم ثالثة 2سنة
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حمزة بريك الأستــــــــــاذ:

ɸو المثلث ʏࢭ المتوسط
وʈقطع رأسا ʇشمل مستقيم
منتصفھ. ʏࢭ لھ المقابل الضلع

(d ) حيث MB = MC معناه [BC ] بـ متعلق متوسط (d )

.A الرأس ʇشمل

المنصّفات

مثلث ʏࢭ زاوʈة منصف
مستقيم نصف ɸو
ʄإڲ الزاوʈة يقسم
نفس لɺما زاوʈت؈ن

القʋس.
�ABC الزاوʈة منصّف [B x)

B̂1 = B̂2 =
B̂
2

معناه

المثلث في الخاصة المستقيمات خواص

اݝݰاور

المثلث ʏࢭ اݝݰاور
نقطة ʏࢭ تتقاطع
مركز Ȗسّ׿ܢ واحدة
اݝݰيطة الدائرة

بالمثلث.

اݝݰيطة الدائرة مركز ʏۂ O النقطة إذن O A = OB = OC

.ABC بالمثلث

الارتفاعات

المثلث ʏࢭ الارتفاعات
نقطة ʏࢭ تتقاطع
رسم وʈمكن واحدة
فقط ارتفاع؈ن

لتعيئڈما.

ABC المثلث ʏࢭ الارتفاعات تقاطع نقطة ʏۂ M

ملاحظة
تقع ارتفاعاتھ ʏتلاࢮ نقطة فإن منفرجة زاوʈة لمثلث ɠان إذا

المثلث. خارج

المتوسطات

المثلث ʏࢭ المتوسطات
نقطة ʏࢭ تتقاطع
مركز Ȗسّ׿ܢ واحدة

المثلث. ɸذا ثقل

ABC مثلث ثقل مركز G النقطة
G H =

1
3

AH ، GE =
1
3

B E ، GF =
1
3

C F

المنصفات

المثلث ʏࢭ المنصفات
نقطة ʏࢭ تتقاطع
مركز Ȗسّ׿ܢ واحدة
المرسومة الدائرة

المثلث. داخل

j A′
= j B ′

= j C ′





j A′
= j B ′ معناه j ∈ [Ox)

j B ′
= j C ′ معناه j ∈

[
O y

)

j A′
= j C ′ معناه j ∈ [Oz)

ABC المثلث داخل المرسومة الدائرة مركز ʏۂ j ′ النقطة

متوسط تعليم ثالثة سنة
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حمزة بريك الأستــــــــــاذ:

1 تمرين
Â = و AC = 2.9cm ، AB = 1.8cm حيث ABC مثلثا أɲآۜܡ ✮

.50◦

Q̂ = و P R = 2.9cm ، PQ = 1.8cm حيث PQR مثلثا أɲآۜܡ ✮

.50◦

إجابتك. برّر متقاʇسان؟ PQR و ABC المثلثان ɸل ❶

2 تمرين

AB = AC = 3.5cm فيھ: مثلث ABC

ʏࢭ [BC ] الضلع يقطع الذي C AB الزاوʈة منصّف [AX ) أɲآۜܡ ✮

.E النقطة
متقاʇسان. AC E و AB E المثلثان ɸل ❶

.ABC المثلث ʏࢭ AE الطول يمثل ماذا ❷

3 تمرين
O مركزɸا دائرة ʏࢭ وتر [E F ] ✮

.OF E المثلث ʏࢭ ارتفاع [OI ] ✮

متقاʇسان. OI F و OI E المثلثان أن اثȎت ❶

.[E F ] منتصف I أن استɴتج ❷

4 تمرين
بحيث ،[C D] من N و [AB ] من نقطة M أضلاع، متوازي ABC D

.MB = N D

متقاʇسان. NC B و M AD المثلث؈ن أن اثȎت ❶

التعليل. مع MB؟ N D ʏاڤȋالر نوع ما ❷

5 تمرين
U S = 2.5cm ، MS = 1.5cm حيث: أضلاع متوازي U SM A ✮

SN = 2.5cm حيث: [SM) من نقطة N ✮

.E النقطة ʏࢭ [AM] يقطع (U N ) المستقيم ✮

.U M احسب ❶

6 تمرين

.D النقطة ʄإڲ بالɴسبة A نظ؈فة H و [BC ] منتصف D مثلث، ABC

متقاʇسان. DB H و AC D المثلثان أنّ ب؈ّن ❶

�D AC = �D HB أن استɴتج ❷

(AC ) // (B H) أن استɴتج ❸

AB؟ HC ʏاڤȋالر نوع ما ✮

7 تمرين
من نقطة N و [P S] منتصف M و T P = 7cm حيث مثلث، K J S

N S = N T حيث: [ST ]

(M N ) // (P T ) أنّ: ب؈ّن ❶

.[M N ] القطعة طول احسب ❷

8 تمرين
[BC ] منتصف K لتكن ،O مركزه أضلاع متوازي ABC D

(OK ) المستقيم ✮ متوازʈان. (DC ) و (OK ) المستقيم؈ن أنّ برɸن ❶

L النقطة ʏࢭ [AD] يقطع
.[AD] منتصف L أنّ اثȎت ❷

9 تمرين
حيث: مثلث ABC ✮

.AB = 5cm ، AC = 4cm ، BC = 6cm

.AK = 7cm حيث: [AB ) من نقطة K ✮

L نقطة ʏࢭ (AC ) يقطع K ʇشمل والذي (BC ) لـ الموازي المستقيم ✮

.LC و K L الأطوال احسب ❶

10 تمرين
AB = 4.5cm حيث: مثلث ABC

.AD = 3cm حيث: [AB ] من نقطة D ✮

.(DF ) // (BC ) حيث: [AC ] من نقطة F ✮

.(E F ) // (DC ) حيث: [AD] من نقطة E ✮

. AF
AC

الɴسبة احسب ❶

.AE أحسب ❷

11 تمرين
متوسط تعليم ثالثة 4سنة
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حمزة بريك الأستــــــــــاذ:

مثلث ABC

.[AI ] المتوسط أɲآۜܡ ❶

.[BC ] بالضلع المتعلق اݝݰور أɲآۜܡ ❷

.[AH ] الارتفاع أɲآۜܡ ❸

. �C B A الزاوʈة منصف أɲآۜܡ ❹

12 تمرين
AC = AB = 4cm حيث ، A ʏࢭ قائم مثلث ABC

.E النقطة ʏࢭ [BC ] يقطع �B AC الزاوʈة منصّف ✮

بدقة. الشɢل أɲآۜܡ ❶

جوابك. برّر متقاʇسان؟ E AC و E AB المثلث؈ن ɸل ❷

13 تمرين
حيث: المقابل الشɢل إليك

.(BC ) // (E F )

.AC الطول احسب ❶

أنّ علمت إذا ❷

فاحسب ،BC = 12cm

.E F الطول

14 تمرين
.[BC ] بالضلع متعلق ارتفاع [Ah] مثلث ABC

.h ʄإڲ بالɴسبة A نظ؈فة D

بدقة. الشɢل ارسم ❶

AC = أن استɴتج ثم متقاʇسان؟ hC D و AhC المثلث؈ن أنّ ب؈ّن ❷

.DC

15 تمرين
�ABC = 45◦ و AB = BC = 6cm حيث ABC مثلثا أɲآۜܡ ✮

[C A] و [B c] ، [AB ] الأضلاع منتصفات G و F ، E النقط ع؈ّن ✮

ال؅فتʋب. ʄعڴ
E F G المثلث ارسم ✮

متوازʈان. E F G و ABC من متقابل؈ن ضلع؈ن ɠل أن اثȎت ❶

:ʏيڴ ما أتمم ثم انقل ❷

B F

...
=

...

AC
=

...

B A
B F

...
=

...

AC
=

...

B A
...

C B
=

CG

...
=

...

...

.O مركزɸا وع؈ّن E F G بالمثلث اݝݰيطة الدائرة ارسم ✮

عملك. اشرح باختصار

16 تمرين
ʄعڴ [AC ] و [AB ] الضلع؈ن منتصفي N و M النقطت؈ن مثلث، ABC

(N K ) والمستقيم B ʄإڲ بالɴسبة M نظ؈فة K النقطة لتكن ال؅فتʋب،
.L ʏࢭ [BC ] يقطع

بدقة. الشɢل انجز ❶

(BC ) // (M N ) أنّ: برɸن ❷

.[N K ] منتصف L أن ب؈ّن ❸

.x بدلالة M N الطول أوجد BC = x ɠان إذا ❹

17 تمرين
قطرʈھ. تقاطع نقطة O أضلاع متوازي E F G H

متقاʇسان. OE H و OF G المثلث؈ن أنّ ب؈ّن ❶

.(F O) يمثل ماذا ،E F G المثلث ʏࢭ ❷

.M ʏࢭ [F O] يقطع والذي [F G] بالضلع المتعلق المتوسط ارسم ❸

E؟ F G للمثلث M النقطة تمثل ماذا ❹
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