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 2024/ 02/ 02التاري    خ:                البيض-ذة: مباركي فاطمة                             ثانوية حميتو الحاج علي الشلالة الأستا

 سلسلة الدوال العددية للثانية علوم تجريبية 

 : 01التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على
( ) 3f x x x= −  . ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

)أحسب  .1 2)f −  ،( 1)f − 

lim  أحسب  -أ .2 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

)'أحسب   -ب )f x  اتها  ثم أدرس إشارتها ثم شكل جدول تغير

ي  -أ .3
)المعادلة   حل ف  ) 0f x )ثم استنتج ان المنحن   = )f

C    ي ثلاث نقط يطلب تعيير
يقطع محور الفواصل ف 

 إحداثياتها 
)أكتب معادلة للمستقيم  -ب )   مماس للمنحن( )f

C  ي فاصلتها  . 0عند النقطة الن 
)أدرس وضعية المنحن    -ج )f

C    بالنسبة للمستقيم( ) ماذا تستنتج؟ . 

)أرسم   .4 )f
C   و( ) 

 : 02التمرين

)المنحن   )C    ي الشكل المقابل هو لدالة
معرفة  fالمرسوم ف 

على المجال  1;− +  ( )   مماس للمنحن( )f
C  عند النقطة

ي فاصلتها   . 2الن 
ثم بقراءة بيانية عير  اتجاه تغير +عند   fخمن نهاية الدالة  .1

على المجال   fالدالة  1;− + 
ات الدالة  -  .fشكل جدول تغير

3من العبارات الاتية:  .2 2

1

1
( ) 2 3 1

3
f x x x x= − + +   ،

3 2

2

1
( ) 2 3 1

3
f x x x x= − + −   ،3 2

3

1
( ) 2 3 1

3
f x x x x= − − + − 

را اجابتك.  fعير  العبارة المناسبة للدالة    مير
ات  .3 . هل تخميناتك وقراءتك السابقة fالدالة أدرس تغير

 صحيحة؟ 

)عير  معادلة للمستقيم  .4 ) . 

ي نقطة الانعطاف للمنحن   .5 )عير  إحداثنر )C.  
1yأرسم المستقيم   .6 = اجحة  − ي ، ثم حل بيانيا المي 

):  xذات المجهول الحقيق  ) 1f x − 

)عير  نقاط تقاطع المنحن   .7 )C   مع المستقيم( )D  :3ذي المعادلة 1y x= − 

 : 03التمرين

f  دالة عددية معرفة على 1− 3بــــــــــ:    −
( )

1

x
f x

x

−
=

+
. ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

)تكتب من الشكل:   fبير  أن الدالة   .1 ) 1
1

a
f x

x
= +

+
ي يطلب تعيينه.  aحيث   

 عدد حقيق 
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)عند  fأحسب نهاية الدالة   .2 )+    ،( )−   و(  ثم فسر النتائج المحصل عليها بيانيا.  −1(

)'أحسب  .3 )f x   ات الدالة  .  fثم شكل جدول تغير

)أكتب معادلة للمستقيم  .4 )   مماس للمنحن( )f
C  ي فاصلتها  . 3عند النقطة الن 

ي نقط تقاطع المنحن   .5 )عير  إحداثنر )f
C  .مع حاملىي محور الإحداثيات 

)أرسم كلا من  .5 ) و( )f
C  . 

 : 04التمرين

دالة عددية معرفة على   fلتكن  2;+    :3بـــ
( ) 2

2
f x

x
= − +

−
 . 

ير.   كل سؤال من الأسئلة الخمسة التالية يتضمن إجابة واحدة صحيحة، تعرف عليها مع التير

 على الشكل:  f( يمكن كتابة الدالة 1س

1. 
7 2

( )
2

x
f x

x

+
=

−
 2. 

2 7
( )

2

x
f x

x

− +
=

−
 3. 

2 7
( )

2

x
f x

x

− −
=

−
 

على المجال  fمشتقة الدالة   f'( 2س 2;+   وعبارتها'( )f x  :  هي

1. 
( )2

3
'( )

2
f x

x
=

−
 2. 

( )2

2
'( )

2
f x

x

−
=

−
 3. 

( )2

3
'( )

2
f x

x

−
=

−
 

)( نهاية 3س )f x  عند( )+  :  هي
1. + 2. 3+ 3. 2− 
)( المنحن   4س )f

C  يقبل مماسا عند النقطة ذات الفاصلة
0

3x = :  معادلته هي

1. 
1

10
3

y x= − + 2. 3 10 0y x+ − = 3. 3 10y x= − 

)( المنحن   5س )f
C  :  يقبل مستقيما مقاربا معادلته هي

1. 2x = 2. 3x = 3. 2y = 
 

 : 05التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على 2
( ) 2 9 12 5f x x x x= − + − ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

)تمثيلها البيان  ); ,O i j 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

اتها  fأدرس اتجاه تغير الدالة  .2  ثم شكل جدول تغير

3بير  ان النقطة   .3 1
;

2 2
I
 − 
 

)  هي نقطة انعطاف للمنحن    )f
C 

)أكتب معادلة للمستقيم    .4 )   مماس للمنحن( )f
C  ي النقطة

 ,Iف 

ي   .5
):  xتحقق انه من اجل كل عدد حقيق  ) ( )2

( ) 1 2 5f x x x= − )ثم استنتج نقط تقاطع − )f
C  .مع حامل محور الفواصل 

)أرسم   .6 )f
C   و( ) 

 

 

www.dzexams.com

https://www.dzexams.com


 
3 

 : 06التمرين

f  دالة عددية معرفة على المجال 2;2−  و ( )f
C   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

 أنظر الشكل وأجب عن الأسئلة التالية: 
 
)'و   f(1)'عير    -أ .1 1)f − ('f   هي الدالة المشتقة للدالةf) 

ي العددين  -ب
)عير  صورن  )و     −2(  .  fبواسطة الدالة  −1(

ات الدالة  -ج على المجال  fشكل جدول تغير 2;2− 

3، قارن العددين  fباستعمال اتجاه تغير الدالة   .2

2
f
 
 
 

)و    )3f 

 
 

3. A   هي النقطة من المنحن( )f
C  ي إحداثياتها )الن  )0; (0)'، وبفرض أن   −2 3f ح كيف يمكن رسم مماس = ، اشر

)المنحن   )f
C  ي النقطة

 ثم أرسمه بعد نقل الشكل.  Aف 

 : 07التمرين

المعرفة على  fلتكن الدالة   ;2 2;−  +    :2بــــــــــ
( )

2

x
f x

x

+
=

−
( )f
C ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
)  تمثيلها البيان  ); ,O i j 

)عند الأطراف المفتوحة لمجموعة تعريفها ثم استنتج أن    fأحسب نهايات الدالة  .1 )f
C    يقبل مستقيمن مقاربير

 يطلب تعيير  معادلة لكل منهما. 

)'أحسب  .2 )f x  .ثم أدرس إشارتها 
ات الدالة   .3  .   fشكل جدول تغير

ي نقط تقاطع المنحن   .4 )عير  إحداثنر )f
C  .مع حاملىي محور الإحداثيات 

)أكتب معادلة للمستقيم  .5 )   مماس للمنحن( )f
C  ي فاصلتها  . 4عند النقطة الن 

)أرسم كلا من  .6 ) و( )f
C  . 

 : 08التمرين

ي الشكل المقابل   (أ 
)ف  )g

C  ي مستو منسوب الى معلم
ي ف 

هو التمثيل البيان 
بالعبارة:  المعرفة على  gمتعامد ومتجانس للدالة 

2
( ) 2 3g x x x= − + +  . 

 بقراءة بيانية: 
ات الدالة   .1  .fشكل جدول تغير

)إشارة   xعير  حسب قيم  .2 )g x   على . 

3بالعبارة:    المعرفة على  fلتكن الدالة  (ب  21
( ) 3 3

3
f x x x x= − − − 

( )f
C  ي

ي ف 
;0)معلم المتعامد والمتجانس  التمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

 
)'بير  ان:  .1 ) ( )f x g x= )'ثم استنتج إشارة   − )f x  على 

)عند  fأحسب نهاية الدالة   .2 )+ و( )− . 

)أحسب  .3 1)f −  ،(3)f  ات الدالة  .  fثم شكل جدول تغير
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)بير  أنه يوجد مماسان للمنحن   .4 )f
C 5معامل توجيه كل منهما يساوي . 

ي  .5
)المعادلة   حل ف  ) ( )f x g x=    ثم استنتج احداثيات نقط تقاطع المنحنيير( )f

C   و( )g
C . 

 : 09التمرين

3بالعبارة:    المعرفة على   fنعتير الدالة   2
( ) 3 4f x x x= − + − ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

)عند  fأحسب نهاية الدالة   .1 )+   و( )− 

)'أحسب  .2 )f x  .ثم أدرس إشارتها 
ات الدالة   .3  fشكل جدول تغير

)أكتب معادلة للمستقيم  -أ  .4 )   مماس للمنحن( )f
C  ي النقطة

 . 1ف 

ي   -ب
):  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق  )3

( ) (3 5) 1f x x x− − = − − . 
)أدرس وضعية المنحن    -ج )f

C    بالنسبة للمستقيم( )  . 

)أحسب  .5 1)f )أرسم   ثم − )f
C   و( ) 

 : 10التمرين

f   دالة عددية معرفة على المجال 1;− +    :بـــ( ) 2
1

a
f x

x
= −

+
.  aحيث   ي

 عدد حقيق 

)يرمز  )f
C  ي للدالة

ي مستو منسوب إلى ال fإلى التمثيل البيان 
;0)معلم المتعامد والمتجانس  ف  𝑖, 𝑗)   :كماهو موضح أدناه 

ي   .1
)اعتمادا على التمثيل البيان  )f

C  :3بير  أنa = 

:  -أ .2 limأحسب النهايتير  ( )
x

f x
→+

و   
1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→−

النتيجتير  ثم فسر 

 هندسيا. 
)'أحسب   -ب )f x  ات الدالة على  fثم شكل جدول تغير

 1;− + 

ي المجال  -أ .3
حل ف  1;− +  :3المعادلة

'( )
4

f x = 

) -ب )D   :3مستقيم معادلته
1

4
y x= −  . 

)أكتب معادلة للمستقيم  )   المماس للمنحن( )f
C ذي  ال

)يوازي المستقيم   )D  
1أحسب  .4

( )
2

f    اجحة )ثم حل بيانيا المي  ) 0f x . 

 : 11التمرين

ي الشكل المقابل، المنحن    
)ف  )C   ي للدالة

:   المعرفة على   fهو التمثيل البيان  3كمايلىي 2
( ) 4 4f x x x x= − . والمستقيم  +

( )   هو مماس للمنحن( )C   عند مبدأ المعلمO  حيث( )y g x=  .معادلة له 

I.  :  بقراءة بيانية، عير 

)عدد نقط تقاطع المنحن    .1 )C   .مع حامل محور الفواصل 

)إشارة  .2 )f x  على 
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)عدد حلول المعادلة  .3 ) ( )f x g x= 

II.   باستعمال عبارة الدالةf 

)عند  fأحسب نهاية الدالة   -أ .1 )+   و( )−. 
)'أحسب  -ب          )f x  .ثم أدرس إشارتها 

ات الدالة  -ج  .fشكل جدول تغير
ي  -أ .2

x  :2أثبت أنه من أجل كل عدد حقيق 
( ) ( 2)f x x x= − 

ي نقط تقاطع المنحن   -ب           )عير  إحداثنر )C  .مع حامل محور الفواصل 

)بير  ان:   -أ .3 ) 4g x x= . 
)عير  نقط تقاطع  -ب           )C  مع( ) . 

)بير  أن   .4 )C   4يقبل نقطة انعطاف فاصلتها

3
 

ي  .5
ي من اجلها تقبل  mعير  بيانيا مجموعة قيم الوسيط الحقيق  الن 

)المعادلة   )f x m= .ثلاثة حلول متمايزة 
 

 
 : 12التمرين

المعرفة على  fلتكن الدالة   ;2 2;−  +  :2بــــــــــ 1
( )

2 4

x
f x

x

−
=

−
 ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

)تمثيلها البيان  ); ;O i j 

ي   .1
من    xبير  أنه من اجل كل عدد حقيق    ;2 2;−  +   :3

( ) 1
2 4

f x
x

= +
−

 

1هل النقطة   .2
(1; )

2
A

−
)تنتمي إلى    )f

C 

 عند الأطراف المفتوحة لمجموعة تعريفها.  fأحسب نهايات الدالة   -أ .3

)استنتج أن   -ب )f
C  .يقبل مستقيمن مقاربير  يطلب تعيير  معادلة لكل منهما 

)'أحسب  .4 )f x   ات الدالة  .  fثم شكل جدول تغير

)جد فواصل نقط المنحن   .5 )f
C  ي يكون معامل توجيه المماس عندها يساوي 3الن 

2

−
 

ي نقط تقاطع المنحن   .6 )جد إحداثنر )f
C  .اتيب  مع حامل محور الفواصل وحامل محور الي 

ير المنحن   .7 )عير  مع التير )f
C   من بير  المنحنيات( )1

C   ،( )2
C   ،( )3

C    :الممثلة أدناه 

 
 : 13التمرين

f  دالة عددية معرفة على 2− 2بــــــــــ:    − 1
( )

2

x
f x

x

+
=

+
. ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 
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ي   .1
من  xبحيث من اجل كل  aعير  العدد الحقيق  2− − :3

( )
2

f x a
x

= −
+

   

)عير  النقط من المنحن    .2 )f
C  ي إحداثياتها أعدادا صحيحة  الن 

 عند حدود مجالىي تعريفها.  fأحسب نهاية الدالة   .3

ي   -أ .4
من  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق  2− −     :

( )2

3
'( )

2
f x

x
=

+
 

ات الدالة  -ب  .fشكل جدول تغير

ي نقط تقاطع المنحن   .5 )عير  إحداثنر )f
C  .مع حاملىي محور الإحداثيات 

)أكتب معادلة للمستقيم   -أ .6 )    مماس للمنحن( )f
C  عند النقطةA  1ذات الفاصلة− . 

)بير  أنه يوجد مماس اخر  -ب )'    للمنحن( )f
C  يوازي المستقيم( ) 

)أرسم المماس  .7 )  والمنحن( )f
C 

 : 14التمرين

ي  المعرفة على  fنعتير الدالة العددية 
)بتمثيلها البيان  )f

C  ي المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس
ف  (0; 𝑖, 𝑗)   و( )T   مماس للمنحن( )f

C  (3;1)عند النقطةA   :ي الشكل
 كما ف 

I.  :بقراءة بي              انية 

 

)عند  fخمن نهاية الدالة   .1 )+   و( )− . 

اتها  على fأدرس اتجاه تغير الدالة  .2  ثم شكل جدول تغير

)أكتب معادلة للمماس  -أ .3 )T . 
)أدرس وضعية  -ب )f

C  بالنسبة للمماس( )T  ثم استنتج ان
)هي نقطة انعطاف للمنحن  Aالنقطة  )f

C . 

اجحة:   .4 )عير  حلول المي  ) 5f x 

II. ذا علمت أن  إf  3بالشكل :   معرفة على 2
( )f x x ax b= + +   

.  bو  aحيث   عددين حقيقير 

 . bو   aعير  العددين  .1

 تحقق من إجابتك السابقة حول:  .2
 . fاتجاه تغير الدالة  -أ

)معادلة المماس  -ب )T . 
 .Aنقطة الانعطاف   -ج
اجحة:   -د )حلول المي  ) 5f x . 

 
 
 

 
 
 

 : 15التمرين

f  دالة عددية معرفة على 2−    :3بــــــــــ
( )

2

x
f x

x

− +
=

−
. ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

limأحسب النهايات التالية:  -أ .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

   ،
2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

   ،
2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

 

)استنتج معادلات المستقيمات المقاربة للمنحن    -ب )f
C. 
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)'أحسب  .2 )f x  ثم استنتج اتجاه تغير الدالةf . 

ات الدالة   .3  .   fشكل جدول تغير

4. a   وb   ،عددان حقيقيان( )   مستقيم معادلتهy ax b= + 

)علما ان المستقيم   bو  aعير  العددين   )   مماس للمنحن( )f
C  ي فاصلتها  . 0عند النقطة الن 

من  xتحقق أنه من أجل كل  -أ .5 2−    :1
( ) 1

2
f x

x
= − +

−
 

)استنتج النقط من المنحن   -ب )f
C  .ي إحداثياتها اعداد صحيحة  الن 

ئ  .6 )  أنشر )   و( )f
C 

 : 16التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على
( ) 3 2f x x x= − +  . ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim  أحسب   .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

اتها  fأدرس اتجاه تغير الدالة  .2  ثم شكل جدول تغير

)بير  أن المنحن    .3 )f
C  .يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيير  إحداثياتها 

) ماسأكتب معادلة للم .4 )T   مماس للمنحن( )f
C  ي النقطة

 . 0ذات الفاصلة ف 

)و  f(2)أحسب  .5 2)f ئ   − )ثم أنشر )T   و( )f
C 

ي  .6
اجحة:  حل ف  )بيانيا المي  ) 2f x x + 

 : 17التمرين

f  دالة عددية معرفة على   ; 1 1;− −  − +    :4بــــــــــ
( )

1

x
f x

x

−
=

+
. ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

limأحسب النهايات التالية:  -أ .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

   ،
1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→−

   ،
1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→−

 

)استنتج أن المنحن   -ب )f
C  .يقبل مستقيمير  مقاربير  يطلب تعيير  معادلة لكل منهما 

ات الدالة  fأدرس اتجاه تغير الدالة  .2  .   fثم شكل جدول تغير

)بير  أن المنحن    .3 )f
C   يقبل مماسير( )1

T   ،( )2
T   يطلب تعيير  معادلة لكل منهما. −5معامل توجيه كل منهما 

ئ  .4 )المماسير     أنشر )1
T  ،( )2

T    والمنحن( )f
C 

 : 18التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على 2
( ) 2 6 9f x x x x= − +  ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

ي   -أ .2
):   xبير  أنه من أجل كل عدد حقيق  )( )'( ) 3 3 3f x x x= − − 

اتها   fأدرس اتجاه تغير الدالة  -ب  ثم شكل جدول تغير

)أكتب معادلة المماس  -أ .3 )T    للمنحن( )f
C  النقطة   عندE   2ذات  الفاصلة . 

ي   -ب
):  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق  )3

( ) ( 3 8) 2f x x x− − + = − − . 
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)أستنتج وضعية المنحن   -ج )f
C  المماس  بالنسبة الى( )T 

) نقطة انعطاف للمنحن   Eبرر أن   -د )f
C 

ي   -أ .4
):  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق  )2

( ) 3f x x x= − 
)استنتج احداثيات نقط تقاطع المنحن   -ب )f

C  .مع حامل محور الفواصل 

ئ المماس ثم  f(4)أحسب   .5 )أنشر )T    والمنحن( )f
C  . 

 : 19التمرين

المعرفة على  fلتكن الدالة   ;1 1;−  +    :4بــــــــــ 3
( )

2 2

x
f x

x

−
=

−
   ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

)تمثيلها البيان  ); ;O i j 

ي   .1
من  xتحقق أنه من اجل كل عدد حقيق    ;1 1;−  +    :1

( ) 2
2 2

f x
x

= +
−

 

limأحسب النهايات التالية:  -أ .2 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

   ،
1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

   ،
1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

 

)استنتج أن   -ب )f
C  .يقبل مستقيمن مقاربير  يطلب تعيير  معادلة لكل منهما 

ي   -أ -أ .3
من  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق  1−     :

( )2

2
'( )

2 2
f x

x

−
=

−
 

اتها. ثم fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب  شكل جدول تغير

ي نقط تقاطع المنحن   .4 )جد إحداثنر )f
C  .مع حاملىي محور الإحداثيات 

)أكتب معادلة المماس   .5 )   مماس للمنحن( )f
C  2ذات الفاصلة عند النقطة . 

)أرسم   .6 )   و( )f
C  . 

 : 20التمرين

f  31بالعبارة:    دالة عددية معرفة على
( ) 4

3
f x x x= −  ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

ي   -أ .2
):   xبير  أنه من أجل كل عدد حقيق  )( )'( ) 2 2f x x x= − + 

اتها   fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب  ثم شكل جدول تغير

ي  .3
)المعادلة   حل ف  ) 0f x )استنتج احداثيات نقط تقاطع المنحن  ، = )f

C  .مع حاملىي محوري الاحداثيات 

)بير  أن   .4 )f
C  .يقبل نقطة انعطاف هي مبدأ المعلم 

)أكتب معادلة المماس   .5 )T    للمنحن( )f
C  0ذات الفاصلة   النقطة  عند . 

ي   -ب
):  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق  )3

( ) ( 3 8) 2f x x x− − + = − − . 

)أرسم   .6 )T    والمنحن( )f
C  . 

 : 21التمرين

3بالعبارة:    المعرفة على   fنعتير الدالة   2
( ) 3f x x x= −  ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

)عند  fأحسب نهاية الدالة   .1 )+   و( )− 
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)'أحسب   -أ .2 )f x  .ثم أدرس إشارتها 
ات الدالة  fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب  fثم شكل جدول تغير

)بير  أن   .3 )f
C  .يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيير  إحداثياتها 

)أكتب معادلة للمستقيم  .4 )T   مماس للمنحن( )f
C  ي النقطة

 . 1ف 

ي تقاطع   3ات الفاصلة ذ Aمبدأ المعلم والنقطة  Oتحقق أن النقطة   -أ .5 )هما نقطن  )f
C  .مع حامل محور الفواصل 

)أرسم المماس  -ب )T   والمنحن( )f
C. 

ي  .6
اجحة:    حل ف  )بيانيا المي  ) 0f x 

ي   .7
):  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق  )( )2

( ) 4 1 2f x x x+ = + )، ثم حل المعادلة  − ) 4f x = − 

 .                                                                                                                                                                22التمرين 
f  دالة عددية معرفة على   ; 1 1;− −  − +    :بــــــــــ( ) 3

1

a
f x

x
= −

+
 ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

)تمثيلها البيان  ); ;O i j 

I.   ي
)بحيث يشمل المنحن     aعير  العدد الحقيق  )f

C  .مبدأ المعلم 

II.   3نضعa = 

ي   .1
من  xأثبت أنه من أجل كل عدد حقيق    ; 1 1;− −  − +   :3

( )
1

x
f x

x
=

+
 

 عند حدود مجالىي تعريفها.  fأحسب نهاية الدالة   -أ .2
ي المستقيمير  المقاربير  للمنحن   -ب )استنتج معادلن  )f

C 

ي   -أ .3
من  xأثبت انه من اجل كل عدد حقيق  1− −     :

( )2

3
'( )

1
f x

x
=

+
 

ات الدالة  -ب  .fشكل جدول تغير

4. b  ، ي
)عدد حقيق  )  3مستقيم معادلتهy x b= + 

ي  
)حن  يكون المستقيم  bعير  العدد الحقيق  )   مماسا للمنحن( )f

C  ي النقطة
ذات الفاصلة ف 

0
2x = − 

)أرسم المنحن    .5 )f
C 

 : 23التمرين

I. f  دالة عددية معرفة على 2− 1بــــــــــ:    −
( )

2
f x a

x
= −

+
. ( )f

C  ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

)حن  يقطع المنحن   aعير  قيمة   - )f
C  ي النقطة ذات

اتيب ف  تيبحامل محور الي  1  ةالي 

2
 

II.   1نضعa = 
limأحسب النهايات التالية:  -أ .1 ( )

x
f x

→−
   ،lim ( )

x
f x

→+
   ،

2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→−

   ،
2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→−

 

 فسر النتائج المحصل عليها بيانيا.  -ب

ايدة تماما على كل من المجالير   fبير  ان الدالة  -أ .2 مي   ; 2− و   − 2;− + 

ات الدالة  -ب  .  fشكل جدول تغير

ي  .3 ، ثم بير  انها مركز تناظر للمنحن    Aعير  إحداثنر )نقط تقاطع المستقيمير  المقاربير  )f
C . 

)أكتب معادلة المماس   .4 )   مماس للمنحن( )f
C  0ذات الفاصلة عند النقطة . 
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)أحسب  .5 1)f )ثم أرسم المستقيمير  المقاربير  والمماس   − )   ثم المنحن( )f
C 

ي   .6
اجحة ذات المجهول الحقيق  1التالية:    xحل بيانيا المي 

1
2x


+

 

 : 24التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على 2
( ) 2 3 5f x x x= + − ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

)'أحسب   -أ .2 )f x  ثم أدرس إشارتها على 
)و   f(0)أحسب   -ب 1)f ات الدالة  −  . fثم شكل جدول تغير

ي  -أ .3
): xتحقق انه من اجل كل عدد حقيق  )2

( ) ( 1) 2 5 5f x x x x= − + + 

)عير  نقط تقاطع المنحن   -ب )f
C  .مع حامل محور الفواصل 

)بير  ان المنحن   .4 )f
C   يقبل نقطة انعطافA   1فاصلتها

2

 − 
 

)ثم أكتب معادلة للمماس   )T    للمنحن( )f
C  عند 

 Aالنقطة 

ئ  .5 )المماس أنشر )T   والمنحن( )f
C 

اجحة  .6 )حل بيانيا المي  ) 0f x   

 : 25التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على 2
( ) 6 9 4f x x x x= − + −  ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

ي   -أ .2
):   xبير  أنه من أجل كل عدد حقيق  )( )'( ) 3 1 3f x x x= − )'ثم أدرس إشارة   − )f x   على 

اتها   fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب  ثم شكل جدول تغير

)أكتب معادلة المماس   .3 )T    للمنحن( )f
C  2ذات الفاصلة   النقطة  عند  . 

ي  تحقق  -أ .4
): xانه من اجل كل عدد حقيق  )2

( ) 1 ( 4)f x x x= − −. 

ي  -ب
)المعادلة   حل ف  ) 0f x )استنتج احداثيات نقط تقاطع المنحن   ثم= )f

C  .مع حامل محور الفواصل 

)أرسم كلا من   ثم f(0)أحسب  .5 )T   و( )f
C  . 

 : 26التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على 21
( ) 2 3

3
f x x x x= + +  ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

ي   -أ .2
):   xبير  أنه من أجل كل عدد حقيق  )( )'( ) 1 3f x x x= + )'ثم أدرس إشارة   + )f x   على 

اتها   fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب  ثم شكل جدول تغير

2بير  أن النقطة  .3
( 2; )

3
A

−
)هي نقطة انعطاف للمنحن    − )f

C 

)أكتب معادلة المماس   .4 )D    للمنحن( )f
C  ي

 . Aالنقطة ف 
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)أرسم كلا من   ثم f(0)أحسب  .5 )T   و( )f
C  . 

 : 27التمرين

f  3بالعبارة:    دالة عددية معرفة على 2
( ) 3 4f x x x= + −  ( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

ي   -أ .2
):   xبير  أنه من أجل كل عدد حقيق  )'( ) 3 2f x x x= +  

ي   -ب
)'إشارة  xأدرس حسب قيم العدد الحقيق  )f x   على 

ايدة تماما على كل من   fاستنتج أن الدالة  -ج مي   ; 2− و      − 0;+    ومتناقصة تماما على 2;0− 

ات .3  .   fالدالة   شكل جدول تغير

ي  تحقق  -أ .4
): xانه من اجل كل عدد حقيق  ) 2

( ) 1 ( 2)f x x x= − +. 
ي تقاطع المنحن   -ب )استنتج احداثيات نقطن  )f

C  .مع حامل محور الفواصل 

3بير  أن:   .5 5y x= − )معادلة لــ   − )T   المماس للمنحن( )f
C   عند النقطة( )1; 2I − − 

)أحسب   -أ .6 3)f −   ،( 2)f −   ،(0)f  (1)وf. 
)أرسم المماس  -ب )T   ثم المنحن( )f

C  . 

 : 28التمرين

f  2بالعبارة:    دالة عددية معرفة على
( ) 4 3f x x x= − + −( )f

C   ي معلم متعامد ومتجانس
ي ف 

;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

lim أحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

)'أحسب  .2 )f x  ثم أدرس اتجاه تغير الدالةf ات  ها. وشكل جدول تغير

)أكتب معادلة لــ   .3 )T    مماس المنحن( )f
C  ي

ي النقطة  ف   . 1فاصلتها  الن 

ي  تحقق  -أ .4
): xانه من اجل كل عدد حقيق  )( ) 1 ( 3)f x x x= − −. 

ي تقاطع المنحن   -ب )استنتج احداثيات نقطن  )f
C  .مع حامل محور الفواصل 

ي  .5
)المعادلة   حل ف  ) 3f x = ي النقطتير  من   − )ثم استنتج فاصلن  )f

C  3اللتير  ترتيبهما− 

ئ المماس  .6 )أنشر )T   ثم المنحن( )f
C   . 

 : 29التمرين

f  بالعبارة:  دالة عددية معرفة على( ) ( )2
( ) 2 2 1f x x x= − + ( )f

C  ي معلم
ي ف 

)  متعامد ومتجانستمثيلها البيان  ); ,O i j 
ي  تحقق  .1

x    :3أنه من أجل كل عدد حقيق  2
( ) 2 7 4 4f x x x x= − + +  . 

lim أحسب  .2 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 

ي    .3
):   xبير  أنه من أجل كل عدد حقيق  )( )'( ) 2 2 3 1f x x x= − −   

)'أدرس إشارة   -أ .4 )f x  على 
اتها   fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب  ثم شكل جدول تغير

)أكتب معادلة المماس   .5 )T    للمنحن( )f
C  ي فاصلتها النقطة  عند  . 0الن 
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)تحقق أن المنحن   -أ .7 )f
C    (0;2)يشمل النقطتيرA   1و

( ;0)
2

B
−

 

ئ المماس  -ب )أنشر )T   ثم المنحن( )f
C  . 

  : 30التمرين

:  fلتكن    ات التالىي  دالة عددية قابلة للاشتقاق على كل مجال من مجموعة تعريفها لها جدول التغير

 
)نكتب عبارة    )f xعلى الشكل   :( )

1

c
f x ax b

x
= + +

−
 أعداد حقيقية.  cو a ،bحيث    

)( احسب 1 )'f x   . 
ات الدالة 2  : f( اعتمادا على جدول تغير

 . a ،b ،cعير  الأعداد الحقيقية  -أ      
عير   -ب  

1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

و     
1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

 وفســـــــــر النتيجة بيانيا.  

ي العددين  -ج  
1قارن بير  صورن 

2
3و   

4
 معللا إجابتك.  fبالدالة  

3  : 1( نأخذ فيما يلىي
1 , 1 ,

4
a b c= = )وليكن   = )C   ات الدالة ي الممثل لتغير

ي معلم متعامد ومتجانس.  fالمنحن  البيان 
 ف 

)إلى  xبير  أنه عندما يؤول  -أ )+  أو( )−    فإن المنحن( )C   يقبل مستقيما مقاربا( )  :1معادلتهy x= + 
)أدرس وضعية المنحن   -ب )C   بالنسبة إلى المستقيم( ) 
)أثبت أن النقطة    -ج )1,2w     مركز تناظر للمنحن( )C. 
)عير  نقط تقاطع المنحن   -د )C  .مع حامل محور الفواصل 

4  )  عير  بيانيا حسب قيم ، ي
)عدد حلول المعادلة:  عدد حقيق  )f x = 

 : 31التمرين

f  دالة معرفة على   ; 1 1;− −  − +   ،( )f
C  : اتها معطى كمايلىي ي وجدول تغير

 تمثيلها البيان 

 
ير الإجابة:   أجب بصح أو خطأ مع تبر

2yذي معادلته المستقيم ال .1 )مقارب للمنحن   = )f
C. 

)المعادلة   .2 ) 0f x  تقبل حلا وحيدا.  =

اجحة  .3 )مجموعة حلول المي  ) 0f x  :هـــــــــــــــي   ; 1 1;S = − −  − + 

ي المجال  .4
ف  ; 1− )   " يكـــــــون:  − 2) ( )f f x−  2عندما يكـــونx − " 

)النقطة  .5 3;1)A )تنتمي إلى المنحن  − )f
C . 

 زوجيــــــــــــة.  fالدالة  .6
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 : 32التمرين

I.  نعتير الدالةf   المعرفة علىℝ− بـــــــــــــ:     {1−}
2

3
( )

1

x
f x

x

+
=

+
    (𝐶𝑓)   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

ي  cو a ،bعير  الاعداد الحقيقية  .1
−ℝمن   xحيث من اجل كل عدد حقيق  {−1} :( )

1

c
f x ax b

x
= + +

+
 

 عند أطراف مجموعة التعريف.  fأحسب نهايات الدالة  .2

اتيب يطلب تعيير  معادلته.  (𝐶𝑓)بير  ان المنحن   .3  يقبل مستقيما مقاربا موازيا لمحور الي 

1yذا المعادلة  (∆)بير  ان المستقيم  .4 x=  .  (𝐶𝑓)مقارب مائل للمنحن    −

  .(∆)بالنسبة لــ    (𝐶𝑓)  المنحن  أدرس وضعية  .5

II. 1 . بير  أنه من اجل كلx  منℝ− {−1}     :
( )2

( 1)( 3)
'( )

1

x x
f x

x

− +
=

+
    

 . 0عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (𝐷)أكتب معادلة المستقيم . 2
)بير  أن النقطة  . 3 1; 2)A −  .  (𝐶𝑓)هي مركز تناظر للمنحن   −
 .(∆)و    (𝐷)و   (𝐶𝑓). أرسم كلا من المنحن  4
ي   .5

)حن  يكون للمعادلة   mعير  بيانيا قيم الوسيط الحقيق  )f x m=  .حلان مختلفان 

 
 : 33التمرين

بـ:    *المعرفة على   fنعتير الدالة 
3 2

2

5 4
( )

x x
f x

x

− +
= 

( )f
C   المنحن  الممثل لـf   ي مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس

)ف  ), ;O i j. 

ي   .1
يكون:   *من xبير  انه من أجل كل عدد حقيق 

2
( ) 5

a
f x x

x
= − ي يطلب تعيينه.  aحيث +

 عدد حقيق 

limأحسب  .2 ( )
x

f x
→−

  ،lim ( )
x

f x
→+

و   
0

lim ( )
x

f x
→

 

ي   -أ .3
فإن:  *من xبير  انه من أجل كل عدد حقيق 

2

3

( 2)( 2 4)
'( )

x x x
f x

x

− + +
 . f، استنتج اتجاه تغير الدالة  =

ات الدالة  -ب  . fشكل جدول تغير

)أثبت ان المنحن    .4 )f
C  .يقبل مستقيمير  مقاربير  أحدهما مائل يطلب تعيير  معادلتيهما 

ي النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (∆)أوجد معادلة المستقيم   .5
 . 1ف 

)والمنحن    (∆)أرسم   .6 )f
C . 

 
 : 34التمرين

بـــــــــــــ:     ℝالمعرفة على   fنعتير الدالة 
2

2

1
( )

1

x x
f x

x

− +
=

+
   ،(𝐶𝑓)   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

اتيب.  cm 4على محور الفواصل و   1cmالوحدة              على محور الي 

ي  .1
:  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق 

2
( ) 1

1

x
f x

x
= −

+
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 يقبل مستقيما مقاربا يطلب تعيير  معادلة له.  (𝐶𝑓) واستنتج ان  +و   −عند  fأحسب نهاية الدالة  .2

1yالذي معادلته  (∆)بالنسبة للمستقيم  (𝐶𝑓)أدرس وضعية   .3 = . 

)'أحسب  .4 )f x  واستنتج تغير الدالةf  .اتها  ثم شكل جدول تغير

ي  .5
)لدينا:   xبير  أنه من أجل كل عدد حقيق  ) 2 ( )f x f x− =  يقبل مركز تناظر يطلب تعيينه.  (𝐶𝑓)واستنتج أن   −

)والمنحن    (∆)أرسم   .6 )f
C . 

 : 35التمرين
I. g   دالة معرفة علىℝ   :3بــ

( ) 2g x x x= + )و    − )  .ي الشكل
ي كماهو مبير  ف 

 تمثيلها البيان 

)واستنتج إشـــارة    g(1) بقراءة بيــــــانيــــــــــــة: عير  إشارة )g x  على( )g x 

II. f الدالة المعرفة على ℝ∗   :   ب
2

1
( )

x
f x x

x

−
= −  (𝐶𝑓)   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

limأحسب   -أ .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 
أحسب   -ب

0
lim ( )
x

f x
→

 وفسر النتيجة بيانيا.  

ي  .2
:   ∗ℝمن    xبير  انه من اجل كل عدد حقيق 

3

( )
'( )

g x
f x

x
= 

اتها.  fاستنتج اتجاه تغير الدالة   ثم شكل جدول تغير

)بير  ان المستقيم -أ .3 )   ذا المعادلةy x=   مقارب مائل للمنحن(𝐶𝑓) . 
  .(∆)بالنسبة لــ    (𝐶𝑓) المنحن  أدرس وضعية  -ب

)أرسم   .4 )   ثم المنحن(𝐶𝑓) 

 

 

 : 36التمرين

ات الدالة  معرفة وقابلة للاشتقاق على كل من المجالير     fإليك جدول تغير ;2−   و 2;+ 

 (𝐶𝑓)  ي لــ
ي معلم متعامد ومتجانس   fالتمثيل البيان 

;0)ف  𝑖, 𝑗) 

ي كل حالة من الحالات التالية: أجب بصحيح أو 
ير ف   خاطئ مع التبر

 

 .                     −عند  (𝐶𝑓)مقارب لــ   y=2المستقيم ذو المعادلة  .1

 .  (𝐶𝑓)تنتمي إلى المنحن   A(2;3)النقطة  .2

3. (2020) (2019)f f 

ي نقطة واحدة.  (𝐶𝑓)يقطع المنحن    y=1المستقيم ذو المعادلة  .4
 ف 

 

 

 

 : 37التمرين

المعرفة على   gالدالة العددية  0;+  ي
)( ،  C) بتمثيلها البيان  )T   المماس للمنحن (C ي النقطة

 A(0;1)( ف 
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ي كل حالة من الحالات التالية: أجب بصح 
ير ف   أو خطأ مع التبر

ي الإشارة. g(3)و   g(2)العددان  .1
 مختلفان ف 

ي  .2
من المجال   xمن اجل كل عدد حقيق  0;2    :'( ) 0g x 

)معامل توجيه المماس  .3 )T  3يساوي- . 

 : 38التمرين

بـــــــــــــ:     ℝالمعرفة على   fنعتير الدالة 
2

2

4
( )

1

x
f x

x

−
=

+
   ،(𝐶𝑓)   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

   دالة زوجية.  fبير  أن   -.أ .1
limأحسب   -ب            ( )

x
f x

→−
limثم استنتج    ( )

x
f x

→+
 وفسر النتيجتير  هندسيا.  

1yالذي معادلته  (∆)بالنسبة للمستقيم   (𝐶𝑓)أدرس وضعية    -ج            = . 

:    xبير  أنه من اجل كل  -أ .2
( )2

2

10
'( )

1

x
f x

x
=

+
 

متناقصة تماما على  fاستنتج أن  -ب  ;0−    ايدة تماما على و مي   0;+  .اتها  ثم شكل جدول تغير

 . 2عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (𝑇)أكتب معادلة المستقيم   -أ .3
ي تقاطع المنحن   -ب  مع حامل محور الفواصل (𝐶𝑓)جد إحداثيات نقطن 

 (𝐶𝑓)و   (𝑇)،   (∆)  أرسم  .4

بالعبارة:   ℝمعرفة على   gالدالة  .5
2

2

4
( )

1

x
g x

x

−
=

+
)و   . )g

C  .ي المعلم السابق
ي ف 

 تمثيلها البيان 

ي  -أ             
من   xبير  أن من أجل كل عدد حقيق    ; 2 2;− −  +   ،( ) ( )g x f x= 

من  xومن اجل كل                      2;2−   :( ) ( )g x f x= − 

ات الدالة  -ب  .gشكل جدول تغير
          

                                                                                                                                                                     : 39التمرين   

ات الدالة  معرفة وقابلة للاشتقاق على كل من المجالير     fإليك جدول تغير ;0−   و 0;+ 

 (𝐶)  ي لــ
ي معلم متعامد ومتجانس   fالتمثيل البيان 

;0)ف  𝑖, 𝑗) 

ي كل حالة من الحالات التالية: 
ير ف   أجب بصحيح أو خاطئ مع التبر

1. 1y =  .  +عند  (𝐶)مقارب لــ  هي معادلة للمستقيم ال−

ي النقطة   (𝐶)    ( للمنحن  T) معامل توجيه المماس  .2
              0الفاصلة يساوي  ذات Aف 

 .  (𝐶)تنتمي إلى المنحن   A(1;3)النقطة  .3
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4. (1442) (2021)f f 
 

 

  

 : 40التمرين

بـــــــــــــ:    ℝالمعرفة على  fنعتير الدالة   
2

2

4
( )

2

x x
f x

x x

− +
=

+ +
   

ي معلم متعامد ومتجانس )الوحدة  (𝐶𝑓)وليكن                        
ي ف 

 ( 2cmتمثيلها البيان 

limأحسب  .1 ( )
x

f x
→−

limو     ( )
x

f x
→+

 ثم فسر النتيجتير  هندسيا.  

)نضع:   ℝمن   xمن أجل كل  .2 ) ( ) 1g x f x= − 

)إشارة  xأدرس حسب قيم  -أ             )g x 
1yالذي معادلته  (∆)بالنسبة للمستقيم   (𝐶𝑓)استنتج وضعية   -ب             = . 

ي  -أ .3
:  xبير  انه من اجل كل عدد حقيق 

2 2

2( 1)( 3)
'( )

( 2)

x x
f x

x x

+ −
=

+ +
 

ايدة تماما على كل من   fبير  أن  -ب           مي   ; 1− و     − 3;+  ومتناقصة تماما على المجال 1;3− 

ات الدالة  -ج            . fشكل جدول تغير

 . 1عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن    (𝑇)أكتب معادلة المستقيم   -أ .4

ي النقطة  (𝐶𝑓)يقطع  (𝑇)تحقق أن   -ب        
5ف 

( 2; )
2

A − 

 (𝐶𝑓)و   (𝑇)،  (∆)  أرسم  -ج         

5. h  المعرفة على    الدالةℝ بــ      :
2

2

4
( )

2

x x
h x

x x

− +
=

+ +
    ،( )h

C  .ي المعلم السابق
ي ف 

 تمثيلها البيان 

 دالة زوجية.  hبير  أن  -أ         
من المجال  xتحقق انه من اجل كل -ب         0;+   :( ) ( )h x f x= 

ح كيف يمكن انشاء المنحن    .6 )اشر )h
C   انطلاقا من المنحن( )f

C ثم أنشئه . 

 
 : 41التمرين

−ℝالمعرفة على   fنعتير الدالة  بـــــــــــــ:     {2−}
2

3 3
( )

2

x x
f x

x

+ +
=

+
   ،(𝐶𝑓)   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

 عند أطراف مجموعة التعريف ثم فسر النتيجة بيانيا.  fأحسب نهايات الدالة  .1

1yذا المعادلة  (∆)بير  ان المستقيم  .2 x=   .(∆)بالنسبة لــ    (𝐶𝑓)ثم أدرس وضعية المنحن   (𝐶𝑓)مقارب مائل للمنحن    +

)بير  أن النقطة   .3 2; 1)A −  .  (𝐶𝑓)هي مركز تناظر للمنحن   −

−ℝمن   xبير  أنه من اجل كل -أ .4 {−2}     :
( )2

( 3)( 1)
'( )

2

x x
f x

x

+ +
=

+
 

ات الدالة  -ب اتها.  fأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

 . 0عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (∆)أكتب معادلة المستقيم   .5

ئ المنحن   .6  والمستقيمات المقاربة.  (𝐶𝑓)أنشر
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−ℝمعرفة على   gلتكن الدالة  .7 بالعبارة :        {2,2−}
2

3 3
( )

2

x x
g x

x

− +
=

− +
 . 

 دالة زوجية  gبير  أن  -أ          
ي  -ب         

من   xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيق    ; 2 2;0− −  −   ،( ) ( )g x f x= 
ح كيف يمكن انشاء  -ج          ) اشر )g

C  انطلاقا من(𝐶𝑓)  .ي نفس المعلم
 ثم أرسمه ف 

 : 42التمرين

−ℝالمعرفة على   fنعتير الدالة  بـــــــــــــ:     {1}
2

( ) 1
( 1)

x
f x x

x
= − + +

−
(𝐶𝑓)   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

limأحسب  -أ     .1 ( )
x

f x
→−

limو    ( )
x

f x
→+

 

أحسب  -ب    
1

lim ( )
x

f x
→

 وفسر النتيجة بيانيا.  

−ℝمن  xبير  أنه من اجل كل  -أ .2 {1}     :
( )

2

3

( 3 4)
'( )

1

x x x
f x

x

− − +
=

−
 

ايدة تماما على   fبير  أن  -ب مي   0;1  ومتناقصة تماما على كل من ;0−    و 1;+ 

 يطلب تعيير  معادلة له.  (∆)يقبل مستقيما مقاربا مائلا  (𝐶𝑓)أبير  أن   .3
 .   (∆)بالنسبة لــــــــ   (𝐶𝑓)أدرس وضعية  -ب

)مماس  (𝑇)أكتب معادلة لــ   -أ .4 )f
C  ي النقطة ذات الفاصلة

 . -1ف 
ئ   -ب  (𝐶𝑓)و   (∆)أنشر

5. g   الدالة العددية المعرفة على 1;+   :بـ( ) ( )g x f x= ،( )g
C  .ي المعلم السابق

ي ف 
 تمثيلها البيان 

)بير  كيف يمكن إنشاء            )g
C    انطلاقا من(𝐶𝑓)  .ثم أنشئه 

 : 43التمرين 

−ℝالمعرفة على  fنعتير الدالة    {−1; بـــــــــــــ:    {3
2

2

2 15
( )

2 3

x x
f x

x x

− −
=

− −
ي معلم متعامد ومتجانس  (𝐶𝑓)وليكن   

ي ف 
 تمثيلها البيان 

 عند أطراف مجموعة التعريف ثم فسر النتيجة بيانيا.  fأحسب نهايات الدالة  .1

)حيث :     𝛾و   β،  αعير  الأعداد الحقيقية  .2 )
1 3

f x
x x

 = + +
+ −

 

ات الدالة  .3 اتها.  fأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

 . 1عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (∆)أكتب معادلة المستقيم   .4

ئ المنحن   -أ .5  والمستقيمات المقاربة.  (𝐶𝑓)أنشر
ي   -ب      

 f(x)=mحلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيق 
−ℝمعرفة على   hلتكن الدالة  .6 {−1; ℎ(𝑥)بالعبارة :        {3 = |𝑓(𝑥)|  . 

 . f(x)أدرس إشارة  -أ          
 دون رمز القيمة المطلقة.  h(x)أكتب عبارة  -ب         
ح كيف يمكن انشاء منحن  الدالة   -ج          ي نفس المعلم.  (𝐶𝑓)انطلاقا من  hاشر

 ثم أرسمه ف 
 

 : 44التمرين 

−ℝالمعرفة على  fنعتير الدالة    بـــــــــــــ:    {3−}
2

1
( )

3

x
f x

x

−
=

+
ي معلم متعامد ومتجانس  (𝐶𝑓)وليكن   

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 
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)حيث:    cو a ،bعير  الأعداد الحقيقية  .1 )
3

c
f x ax b

x
= + +

+
 

 عند أطراف مجموعة التعريف ثم فسر النتيجة بيانيا.  fأحسب نهايات الدالة  .2

ات الدالة  .3 اتها.  fأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

ي بير   .4
)لدينا:   xأنه من أجل كل عدد حقيق  6 ) 12 ( )f x f x− − + =  ثم فسر النتيجة بيانيا.  −

 مع حاملي محوري المعلم.   (𝐶𝑓)عين نقط تقاطع المنحنى   .5

ئ المنحن   -أ .6  والمستقيمات المقاربة.  (𝐶𝑓)أنشر

𝑔(𝑥)بالعبارة :        ℝمعرفة على   gلتكن الدالة  .7 = 𝑓(|𝑥|)  . 

 دالة زوجية   gبير  ان الدالة  -أ          
 دون رمز القيمة المطلقة.  g(x)لـــــأكتب عبارة  -ب         
ح كيف يمكن انشاء منحن  الدالة   -ج           . (𝐶𝑓)انطلاقا من  gاشر

 : 45التمرين

−ℝالمعرفة على   fنعتير الدالة  بـــــــــــــ:     {1−}
2

1
( )

1

x x
f x

x

− +
=

+
 ،  (𝐶𝑓)   ي معلم متعامد ومتجانس

ي ف 
;0)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

 عند أطراف مجموعة التعريف ثم فسر النتيجة بيانيا.  fأحسب نهايات الدالة  .1

)حيث:    cو a ،bعير  الأعداد الحقيقية  .2 )
1

c
f x ax b

x
= + +

+
 

ات الدالة  .3 اتها.  fأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

 .  (𝐶𝑓)هي مركز تناظر للمنحن     Ω (-1 ;-3)النقطة بير  أن  .4

 .  -2عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (∆)أكتب معادلة المستقيم   .5

 مع حاملىي محوري المعلم.  (𝐶𝑓)عير  نقط تقاطع المنحن    .6

ئ المنحن   -أ .7  والمستقيمات المقاربة.  (𝐶𝑓)أنشر
ي  - ب       

 f(x)=mحلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيق 

بالعبارة :        ℝمعرفة على   hلتكن الدالة  .8
2

1
( )

1

x x
h x

x

− +
=

+
 . 

 دالة زوجية  hبير  أن  -أ          
 دون رمز القيمة المطلقة.  h(x)أكتب عبارة  -ب         
ح كيف يمكن انشاء منحن  الدالة   -ج          ي نفس المعلم.  (𝐶𝑓)انطلاقا من  hاشر

 ثم أرسمه ف 
 : 46التمربن 

I.    g  :3دالة معرفة بالعبارة
( ) 3 3g x x x= − − 

ات الدالة 1  . على   g. أدرس تغير
)أن المعادلة  علما . 2 ) 0g x ينتمي للمجال  تقبل جلا وحيدا   = 2.10;2.11    استنتج إشارةg(x)   علىℝ 

II. f   دالةℝ− {−1; بالعبارة:    {1
3 2

2

2 2
( )

1

x x
f x

x

+ +
=

−
  ،  (𝐶𝑓)   ي معلم متعامد و متجانس

ي ف 
;𝑂)تمثيلها البيان  𝑖, 𝑗) 

 عند أطراف مجموعة التعريف.  fأحسب نهايات الدالة  .1
ات الدالة  .2 −ℝ على fأدرس تغير {−1; اتها  جدولشكل م ث  {1  . تغير

)المستقيم بير  أن  .3 )d  الذي معادلتهy 2x 1= )مقارب مائل لـ + )f
C  ثم أدرس وضعية( )f

C    بالنسبة إلى( )d 

)أوجد فواصل النقط من   .4 )f
C   ي يكون فيها المماس موازيا للمستقيم )الن  )d 

)ثم أرسم المستقيمات المقاربة و  .5 )f
C .      يعطى(𝑓(𝛼) ≈ 7.3 

  : 47التمرين 
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I.  العدديةلتكن الدالة f على  المعرفةℝ− {−1; :  كما   {1   يلىي
3 2

2

1
( )

1

x x
f x

x

− +
=

−
    

)و ليكن          )f
C  ي المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس

ي ف 
)تمثيلها البيان  ; , )O i j . 

)بير  أنه يمكن كتابة  .1 )f x   :على الشكــل
2

( )
1

cx
f x ax b

x
= + +

−
 أعداد حقيقية يطلب تعيينها.  a،b،cحيث 

ات الدالة .2 )  معادلاتها المستقيمات المقاربة للمنحن   وعير   f أدرس تغير )C. 

)أرسم   .3 )     و( )f
C . 

II.   لتكن الدالة العدديةh  على  المعرفةℝ− {−1; :  كما   {1      يلىي
3 2

2

1
( )

1

x x
f x

x

− +
=

−
    

 زوجية.  hأثبت أن الدالة . 1
)إنشاء المنحن  كيفية ستنتج مما سبق  ا . 2 )C'  الممثل للدالةh  .ي نفس المعلم

 ف 

 : 48التمرين 
I.  :3ليكن كثير الحدود

( ) 3 2g x x x= − + 
ي . 1

x:2 بير  أنه من أجل كل عدد حقيق 
( ) ( 1)( 2)g x x x x= − + −  

)أدرس إشــــــارة كثير الحدود . 2 )h x :حيث( ) . ( )h x x g x= 

II.  لتكن الدالةf   ي
:    *المعرفة على  xذات المتغير الحقيق  كما يلىي

3 2

2

3 1
   ( )

x x x
f x

x

+ + −
= 

             f
( ي مستوي منسوب إلى معلم متعامد  fالمنحن  الممثل للدالة  (

)ومتجانسف  ); ;O i j . 

 أحسب نهايات عند أطراف مجموعة التعريف وفسر النتيجة بيانيا.  .1

:  *من  xبير  أنه من أجل كل عدد   .2
4

( )
'( )

h x
f x

x
= 

ات الدالة   استنتج .3 اتهـــــــــــــــــــــا. fتغير  ثم شكل جدول تغير

ي  -أ .4
:  xتحقق انه من اجل كل عدد حقيق 

2

3 1
( ) 1f x x

x x
= + + − 

fبير  أن المنحن   -ب      
(  . مقارب مـائل يطلب تعيير  معادلته  يقبل مستقيم(

fأدرس وضعية المنحن   -ج      
(  بالنسبة إلى المستقيم المقارب المائل.  (

fأرسم المنحن    .5
(  والمستقيمات المقاربة. (

 : 49التمرين 

f لدالة العددية المعرفة على  اℝ− المعرفة بـ:  {1−}
3 2

2

2
( )

( 1)

x x
f x

x

+
=

+
fو  

( ي  معلم متعامد .  fالمنحن  الممثل للدالة  (
 ف 

 عند أطراف مجموعة التعريف.  fأحسب النهايات الدالة  .1

ات الدالة   .2  . fأدرس تغير

fمن  xبحيث يكون من أجل ،،أوجد ثلاثة أعداد حقيقية   .3
D     :

2
f (x) x

x 1 (x 1)

 
=  + +

+ +
 . 

fبير  أن المنحن    .4
(  يقبل مستقيم مقارب مــــائل يطلب إعطاء معادلته.  (

fأدرس وضعية المنحن    .5
(  بالنسبة للمستقيم المقارب المائل.  (

ي تقاطع المنحن   .6 fأحسب إحداثيات نقطن 
(  مع حامل محور الفواصل.  (
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بير  أن المنحن   .7
f

( )يقبل مماسا ( )  أكتب معادلة 1معامل توجيهه،( ) 

ئ المماس  .8 )أنشر )   والمنحن 
f

( ). 

 : 50ن التمري

  بـ:   *المعرفة على   fنعتير الدالة 
3 2

2

2 4 1
( )

x x
f x

x

+ +
= 

( )f
C   المنحن  الممثل لـf  ي مستوي منسوب إلى معلم متعامد

)  ومتجانسف  ), ;O i j. 

 عند أطراف مجموعة التعريف وفسر النتيجة بيانيا.  fأحسب نهايات الدالة  .1
ات الدالة .2                                                                                                                                   . f أدرس تغير

ي  cو  a  ،bعير  الأعداد  .3
يكون:    *من xبحيث من أجل كل عدد حقيق 

2
( )

c
f x ax b

x
= + + 

أحسب  .4 
x
lim f(x) (x 2)
→+

−  ، مــــــــــــــاذا تستنتج؟+

)أدرس وضعية المنحن    .5 )f
C بالنسبة للمستقيم المقارب المائل( )1

. 

)أرسم المنحن    .6 )f
C  ستنتج إشــــــــــارة  اثمf (x) . 

 : 51ن التمري

f          دالة عددية معرفة علىℝ− بــ :    {1}
2

( )
1

ax bx c
f x

x

+ +
=

−
   

( )f
C   المنحن  الممثل لـf  ي مستوي منسوب إلى معلم متعامد

)  ومتجانسف  ), ;O i j. 

)حن  يكون للمنحن   cو  a ،bعير   .1 )f
C    مماسا عند النقطةA   :حيث𝐴(2;     يوازي حامل محور   (3

)الفواصل و   )f
C   ي النقطة

اتيب ف   .  𝐵(0;−1)يقطع حامل محور الي 

ي  .2
−ℝمن  xنضع من اجل كل عدد حقيق  {1}     :

2
1

( )
1

x x
f x

x

− +
=

−
  . 

 عند أطراف مجموعة التعريف ثم فسر النتيجة بيانيا.  fأحسب نهايات الدالة  -أ    
ات الدالة  -ب     اتها.  وشكل fأدرس تغير  جدول تغير
yالذي معادلته:    (∆)  ن المستقيم أبير   -ج    x=   ي للمنحن )ثم أدرس الوضع النسنر )f

C    والمستقيم(∆) . 

ئ  .3 )أنشر )f
C   .والمستقيمات المقاربة 

)بـــ :     ∗ℝالمعرفة على   gلتكن الدالة  .4 ) ( 1) 2g x f x= + −. 

ح كيف يمكن إنشاء المنحن   -       )انطلاقا من المنحن   (𝐶𝑔)اشر )f
C   . 

                                                                                                                                                                .                                                                                                                                                  :   52التمرين 

f   دالة عددية معرفة علىℝ∗    :بالعبارة
2

2
( )

ax bx c
f x

x

+ +
= 

lim أن: إذا علمت  cو a، bعير  الأعداد الحقيقية  .1 ( ) 1
x

f x
→+

) والمنحن     = ) f
C   (0;1)يشمل النقطتيرA (0;3)  وB 

ات الدالة  .2 اتها.  fأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

 .2−ة  عند النقطة ذات الفاصل (𝐶𝑓)مماس المنحن  (∆)أكتب معادلة المستقيم   .3

ئ المنحن   .4  .  (𝐶𝑓)أنشر

ي  .5
 f(x)=mحلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيق 
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 : 53التمرين 

−ℝعلى  المعرفة fالعددية لتكن الدالة  {−1; :   كما   {1 يلىي
3 2

2

1
( )

1

x x
f x

x

+ −
=

−
    

) وليكن         )f
C  ي المستوي المنسوب إلى معلم متعامد

ي ف 
)ومتجانستمثيلها البيان  ; , )O i j  . 

ي بير  أنه  .1
−ℝمن   xمن أجل كل عدد حقيق  {−1; 1}   :

2
( ) 1

1

x
f x x

x
= + +

−
 . 

)بير  أن المستقيم    - .2 )  1: ةمعادلالذيy x= )مقارب مائل للمنحن     + )f
C 

ي للمنحن    -ب    )أدرس الوضع النسنر )f
C والمستقيم  ( ) 

ات الدالة .3 )  معادلاتها المستقيمات المقاربة للمنحن   وعير   f أدرس تغير )C. 

 ثم فسر النتيجة هندسيا.  0ة  عند النقطة ذات الفاصل (𝐶𝑓)مماس المنحن  (∆)أكتب معادلة المستقيم   .4

)أرسم   .5 )     و( )f
C . 

−ℝعلى  المعرفة  gلتكن الدالة العددية  .6 {−1; : كما   {1    يلىي
3 2

2

1
( )

1

x x
g x

x

− + −
=

−
    

 زوجية.  hأن الدالة   أثبت -أ            
)باستعمال المنحن    -ب            )f

C   ئ المنحن )أنشر )g
C  . 

ي  .7
)المعادلة:   حلول  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيق  ) 1f x m= + 

 : 54التمرين 

بـــــــــــــ:    ℝالمعرفة على  fنعتير الدالة   
2

2

2 1
( )

2 3

x x
f x

x x

− +
=

− +
ي معلم متعامد ومتجانس  (𝐶𝑓)وليكن   

ي ف 
 تمثيلها البيان 

 عند أطراف مجموعة التعريف ثم فسر النتيجة بيانيا.  fأحسب نهايات الدالة  .1

ات الدالة  .2 اتها.  fأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

 مع حاملىي محوري الإحداثيات.  (𝐶𝑓)عير  نقط تقاطع المنحن    .3

1xيقبل محور تناظر معادلته   (𝐶𝑓)  المنحن  بير  أن  .4 = . 

 . 3عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (∆)أكتب معادلة المستقيم   .5

ئ المنحن   -أ .6  . ماسوالم (𝐶𝑓)أنشر

ي  -ب 
 f(x)=mحلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيق 

−ℝالمعرفة على   gلتكن الدالة العددية  .7 {−1; : كما   {1   يلىي
2

2

2 1
( )

2 3

x x
g x

x x

− +
=

− +
    

ح كيف يمكن انشاء المنحن   -أ            )اشر )g
C   انطلاقا من المنحن( )f

C ثم أنشئه . 

 : 55 التمرين

بـــــــــــــ:    ℝالمعرفة على  fنعتير الدالة   
2

2

3
( )

1

x
f x

x x
=

+ +
ي معلم متعامد ومتجانس  (𝐶𝑓)وليكن   

ي ف 
 تمثيلها البيان 

 .∞+و      ∞−عند  fأحسب نهايات الدالة  .1

ي  cو a، bعير  الأعداد الحقيقية  .2
:     ℝمن   xحيث من اجل كل عدد حقيق 

2
( )

1

bx c
f x a

x x

+
= +

+ +
 

ات الدالة  .3 اتها.  fأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

 .1−   عند النقطة ذات الفاصلة (𝐶𝑓)مماس المنحن  (𝑇)أكتب معادلة المستقيم   .4
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ي للمنحن   .5 3yذي المعادلة    (∆)والمستقيم    (𝐶𝑓)أدرس الوضع النسنر = 

 (∆)و    (𝑇)،    (𝐶𝑓)رسم  أ .6

:    ℝالمعرفة على   gلتكن الدالة العددية  .7 كما يلىي
2

2

3
( )

1

x
g x

x x
=

− +
    

 دالة زوجية.  gبير  ان الدالة  -أ            
بير  انه من اجل كل  -ب             ;0x −     ،( ) ( )f x g x= 

ح كيف يمكن انشاء المنحن    -ج              )اشر )g
C   انطلاقا من المنحن( )f

C  ثم أنشئه . 

 : 56التمرين 

I. g  دالة عددية معرفة علىℝ     : بــ
2

2
( )

1

ax b
g x

x x

+
=

+ +
 

عند  gهي قيمة حدية محلية للدالة   4علما أن :  bو  aأوجد  -
0

1x = − . 

II. f   دالة عددية معرفة علىℝ     : بــ
2

2

2 2
( )

1

x
f x

x x

+
=

+ +
ي معلم متعامد ومتجانس  (𝐶𝑓)وليكن  

ي ف 
 . تمثيلها البيان 

اتها.  fأدرس اتجاه تغير الدالة  .1  ثم شكل جدول تغير

 . المعدومة  الفاصلةعند النقطة ذات  (𝐶𝑓)مماس المنحن  (𝑇)أكتب معادلة المستقيم   -أ .2
)يشمل النقطة   (𝑇)تحقق أن   -ب 1;4)A −. 

ئ المنحن   .3  . (𝑇)و    (𝐶𝑓)أنشر

بــ :     ℝمعرفة على   hلتكن الدالة  .4
2

2

5 3 5
( )

1

x x
h x

x x

+ +
=

+ +
  . 

):     ℝمن  xتحقق أنه من اجل كل  -أ ) ( ) 3h x f x= +  . 
ح كيف يمكن رسم   -ب )اشر )

h
C  انطلاقا من(𝐶𝑓) ثم أرسمه . 

 : 57التمرين 

I.  نعتير الدالةg المعرفة على المجال 1;− +  ِـ )ب ) 3 2
2 3 1g x x x= − )  وليكن  − )gC  .ي معلم

ي ف 
 تمثيلها البيان 

ات الدالة  .1 اتها.  gأدرس تغير  ثم شكل جدول تغير

)أن المعادلة  علما  .2 ) 0g x  . 1,7و 1,6محصورا بير   تقبل حلا وحيدا  =

)، إشارةxاستنتج، حسب قيم  - )g x  على المجال 1;− +. 

II. عتير الدالة نf المعرفة على المجال 1;− +  ِـ )ب )
3

1

1

x
f x

x

−
=

+
  

) وليكن     )f
C  ي معلم متعامد

ي ف 
) ومتجانستمثيلها البيان  ); ,O I J الوحدة( :4cm ) 

) أحسب  .1 )
1

lim
x

f x
⎯⎯→−

 ،  ( )lim
x

f x
→+

 . ا بيانيا للنتيجتير   . أعط تفسير

من  xبير  أنه من كل  .2 1;− +  ،( ) ( )
( )2

3
1

g x
f x

x
 =

+
 

اتها.  fاستنتج اتجاه تغير الدالة  .3  ثم شكل جدول تغير

ِـ  .4 )عير  معادلة ل )  ي )مماس المنحن  )f
C 0عند النقطة ذات الفاصلة . 

من xتحقق أنه من أجل كل  .5 1; 1− + ،( ) ( ) ( )3

3

1
1

1

x x
f x x

x

−
− − + =

+
 . 

)بعد دراسة إشارة  .6 ) ( )1f x x− − ي  + )استنتج وضعية المنحن  )f
C بالنسبة للمماس( ) . فسر النتيجة بيانيا 

)ارسم المستقيم  .7 )  ي )والمنحن  )f
C . 

 : 58التمرين   
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)المنحن   )C  المقابل هو التمثيل للدالة العدديةg  المعرفة على المجال 1;− +     : ي

3كما يأن  2
( ) 3 3 1g x x x x= + + − 

ات الدالة  -أ .1 1 وإشارة  g(0)وحدد  gبقراءة بيانية شكل جدول تغير

2
g
 
 
 

 

)علما أن المعادلة  -ب ) 0g x 1من المجال   وحيدا   تقبل حلا  =
0;

2

 
  

  

)استنتج إشارة       )g x  على المجال 1;− +   :
( )3

( )
'( )

1

g x
f x

x
=

+
 

  

2. f  هي الدالة العددية المعرفة على المجال 1;− +    : كمايلىي
( )

3 2

2

3 3 2
( )

1

x x x
f x

x

+ + +
=

+
 

)وليكن  )  ي معلم متعامد
ي ف 

 ومتجانس. تمثيلها البيان 

ي   -أ 
من المجال  xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيق  1;− +    :

( )3

( )
'( )

1

g x
f x

x
=

+
  . 

)عير  دون حساب  -ب  ) ( )
lim
x

f x f

x


→

−
−

 وفسر النتيجة بيانيا.  

أحسب  -ت 
1

lim ( )
x

f x
⎯⎯→−

     ،( )lim ( ) 1
x

f x x
→+

− +    .وفسر النتيجتير  بيانيا 

ات الدالة   -ث   .fشكل جدول تغير

0.26ذ  نأخ .3   عير  مدور .( )f     2إلى
10

)ثم أرسم المنحن   − ) 

 : 59التمرين

I. f   دالة معرفة على   ; 1 1;0I = − −  − :  4
( )

1
f x x

x
= − +

+
  . 

)و  )f
C  ي

ي مستوي منسوب إلى معلم متعامد  تمثيلها البيان 
ف 

)ومتجانس  ), ;O i j .ي الشكل. كما هو م
 بير  ف 

 عند أطراف مجموعة التعريف.  fأ( أحسب نهايات الدالة  .1
ات  ودونب( بقراءة بيانية  اتها.  fدراسة اتجاه تغير  شكل جدول تغير

2. g دالة معرفة على المجال 0;+      : 4كمايلىي
( )

1
g x x

x
= +

+
 . 

( )g
C  ي المستوي المنسوب الى معلم متعامد

ي ف 
 . ومتجانستمثيلها البيان 

 .  +عند  gأحسب نهاية   -أ 
)تحقق من أنّ  -ب )g

C    يقبل مستقيما مقاربا مائلا( ) عند+  يطلب
 تعيين معادلته.

 . gأدرس تغيرات  -ج

 

 

II. k   دالة معرفة على 1− −  : 4  كمايلىي
( )

1
k x x

x
= +

+
 

   أحسب -أ .1
0

( ) (0)
lim

h

k h h

h⎯⎯→

و                −
0

( ) (0)
lim

h

k h h

h⎯⎯→

 تستنج؟ماذا     −

ا هندسيا لهذه النتيجـــــــة.  -ب    أعط تفسير
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)أكتب معادلة المماسير   .2 )1
   و( )2

   ي فاصلتها عند النقطة الن 
0

0x =. 

)أرسم    .3 )1
   ،( )2

   و( )k
C  . 

 : 60التمرين

I.  لتكنg  الدالة العددية المعرفة على   : 3   كمايلىي 2
( ) 2 4 7 4g x x x x= − + − . 

 عند أطراف مجموعة التعريف.   g.  أ( أحسب نهايات الدالة 1
اتها.   gب( أدرس اتجاه تغير الدالة       ، ثم شكل جدول تغير
)المعادلة  انّ علما . 2 ) 0g x 0.7حيث     حيدا  و  تقبل حلا = 0.8 . 
)إشارة  xاستنتج حسب قيم            )g x  . 

II.   نعتير الدالةf   المعرفة على   :   كمايلىي
3

2

2 1
( )

2 2 1

x x
f x

x x

− +
=

− +
  

( )f
C     ي المستوي المنسوب الى معلم متعامد

ي ف 
)  ومتجانستمثيلها البيان  ); ,O i j 

 عند أطراف مجموعة التعريف.  f. أحسب نهايات الدالة 1

):        من  x.  أ( بيرّ  أنّه من أجل كل  2 )
2

1 1 3
( ) 1

2 2(2 2 1)

x
f x x

x x

−
= + +

− +
    

)ب( استنتج انّ المنحن    )f
C  يطلب تعيير  معادلة له.   (△)يقبل مستقيما مقاربا مائلا 

ي للمنحن      )ج( أدرس الوضع النسنر )f
C   و( )  . 

          : من  x. أ( بيرّ  أنّه من أجل 3
2 2

. ( )
'( )

(2 2 1)

x g x
f x

x x
=

− +
 

)'ب( استنج اشارة   )f x    حسب قيمx   ات الدالة )   )نأخذ .   f، ثم شكل جدول تغير ) 0.1f   − ) 
ي f(1). أحسب  4

)المعادلة   ثم حل ف  ) 0f x =  . 
ئ المنحن  5 ). أنشر )f

C والمستقيم ( )  . 

:   المعرفة على    h. لتكن الدالة 6 كمايلىي
3 2

2

4 2 1
( )

2 2 1

x x x
h x

x x

− + −
=

− +
)و    )h

C تمثيلها . ي
 البيان 

):           من  xأ( تحقق أنّه من أجل كل       ) ( ) 2h x f x= − . 
)ب( استنتج أنّ     )h

C   هو صورة( )f
C  ئ   تعيينه،بتحويل نقطىي بسيط يطلب )ثم أنشر )h

C . 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

ي بكالوريا الآداب والتسيير والعلوم تجريبية + متفرقات 
 المراجع: الدوال العددية ف 

............................................................................................................................. ...................... 
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