
 ثانوية مالك بن نبي الخاصة  ) باتنة (

ا ي  ولوج  كن  ت رك  : علوم وت  ع  المش  ذ   الج 

 ملف

 المجالاث  –المسافت  –القيوت المطلقت 

 

ات   ي  ذري   كراس الت 
ذ  ذ الحمت  ح عت  ي  اد  س   ا عذاد :الأ سي 
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 الأستاذ : ع .شيح إعداد        1 وزقت عول زقن        الجرع المشترك : علىم وتكنىلىجيا
 ياًي أو الهندسي للقيوت المطلقت والمسافت بين عدديي حقيقينالمفهىم الب

 

 تذكير :
   يضخمٛى يذسج ٔيزٔد بًؼهى ;O I  

راث انفبصهخٍٛ   A  ٔBانُمطخٍٛ –ػهٗ صبٛم انًثبل  –َؼهى  5  ٔ 7 . ػهٗ انخشحٛب 

 

 بٛبَٛب أٔ ُْذصٛب :
  ٍٚانًضبفت بٍٛ انؼذد 5 ٔ 7  ٔانخٙ ٚشيز نٓب ببنشيز 5;7d   ٔأ 7; 5d    ٍٛانًضبفت ب ْٙ
A ُمطخٍٛان    ٔB .         5;7 7; 5d d AB    . 

  ٍٚانمًٛت انًطهمت نفشق انؼذد 5  ٔ7  5ٔانخٙ ٚشيز نٓب ببنشيز 7   ٔأ 7 5    َفضٓب
انًضبفت بٍٛ انؼذدٍٚ  5 ٔ 7  ٍٛا٘ بٍٛ انُمطخA ٔB  . .  5 7 5;7d AB         

  : بٛبَٛب 5;7 5 7 12d AB       

  ٍٚحمٛمٍٛ  ٔػًٕيب : يٍ أحم كم ػذدx  ٔy : 

    1 2
; ;x y y x d x y d y x M M      .) انُبحح ْٕ انفشق بٍٛ أكبش انؼذدٍٚ ٔأصغشًْب ( 

 
 : 1حًشٍٚ 

 فضش بٛبَٛب كلا يًب ٚهٙ :
 5;3d    ؛ 1; 2d      ؛ 0;6d . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.        .    .     .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.      .    .    .    .    .    .    .    .       .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
 

 : 2تمرين 
 فضش بٛبَٛب كلا يب ٚهٙ :

3 7    1؛     8؛
4

2
  

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.        .    .    .    .    .     .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
 

 : 3تمرين 
 ػبش ػٍ كم يًب ٚهٙ بٕاصطت انًضبفت :

2
1

3
    2 ؛ 2     3؛ 3   

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
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.          .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
 : 4تمرين 

 خذ َبحح كلا يًب ٚهٙ :

 3;8d  3؛ 7  3؛ 2

4 3
  5؛

1;
7

d
 
 
 

  

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.       .    .    .    .    .    .    .    .    .      . 
 

 : 5تمرين
ػٍٛ فٙ كم حبنت يٍ انحبلاث الاحٛت لٛى انؼذد 

إٌ ٔخذث ) اصخؼٍ ببنًضخمٛى  xانحمٛمٙ 
 انؼذد٘ ( 

1  ) . ;3 4d x  . 

2  ) . 5; 1d x   . 

3  ) . ; 1 0d x    
.       .    .    .    .    .      .    .    .    .    . 
.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.      .    .    .    .    .       .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
 : 6تمرين 

فٙ كم يًب ٚهٙ ؛ حشخى انمًٛت انًطهمت إنٗ 
؛ ػٍٛ فٙ  5يضبفت ثى يؼخًذا ػهٗ انخًشٍٚ 

ت لٛى انؼذد انحمٛمٙ كم حبنت يٍ انحبلاث اٜحٛ
x . 

1  ) .1 3x  . 

2  ) .4 2x   . 

3  ) .5x   

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.     .    .    .        .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.        .    .    .    .    .    .    .    .     .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.       .    .    .    .    .    .    .    .      .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.         .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
 

 

 

 

 

 

www.dzexams.com

https://www.dzexams.com


 

4 

 الأستاذ : ع .شيح إعداد       2وزقت عول زقن        لمشترك : علىم وتكنىلىجياالجرع ا
 كتابت عبازة جبريت دوى زهز القيوت المطلقت

 تذكير :
 ٔببنخبنٙ نكخببت ػببسة دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت      xشٚفب نذُٚب : يٍ أخم كم ػذد حمٛمٙ حؼ 

  ; 0

    ;  0

x x
x

x x

 
  

 لا بذ أٔلا يٍ ححذٚذ إشبسة ْزِ انؼببسة ثى حطبٛك انخؼشٚف                                   

 

  x. ( انؼببسة لا حشًم يخغٛشا  1

 : 1مثال
3َكخب دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت : 5 4 3 . 

َحذد إشبسة  3 4 4 3 ٌأ٘ َُظش إٌ كب 

انؼذد  3 5 4 3 . يٕخبب أو صبنبب 

 نذُٚب :

 
 

2

2

3 5 45

4 3 48

 

 

َلاحظ أٌ :     2 2

3 5 4 3  

3ُٚخح ػٍ ْزا :  5 4 3 : ٙٔببنخبن 

 3 5 4 3 0  . 

 َطبك انخؼشٚف  

إرا :  3 5 4 3 3 5 4 3     

          4 3 3 5  . 

  .x. ( انؼببسة حشًم يخغٛشا  2

 : 2مثال 
2أكخب دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت  3x   حٛثx 

 ػذد حمٛمٙ .
َذسس إشبسة   2 3x . 

2نهًخشاخحت  َمٕو يثلا ببنحم فٙ  3 0x    

2 3 0x     2ٚكبفئ 3x   

3ٚكبفئ                

2
x  . 

 ًَثم ْزِ الإشبسة فٙ خذٔل  

 

 اندذٔل انضببك ٚهخص يب ٚهٙ :

 2 3 0x  ِيؼُب 
3

2
x  3أ٘  

;
2

x
    

  

 2 3 0x   ِيؼُب 
3

2
x  3أ٘  

;
2

x
    

  

 فٙ ْزِ انحبنت َكخب :  

 

 

3
2 3   ; ;

2
2 3

3
2 3      ; ;

2

x x

x

x x

          
     



  

 

 :3يثبل 
َكخب انؼببسة   2 1 3A x x x      دٌٔ سيز

 انمًٛت انًطهمت .
َحذد إشبسة كم يٍ   2 1x  ٔ 3x   

 x :2 1 0x    ِيؼُب  
1

2
2

x    

1يؼُبِ                                

2
x   

إشبسة  2 1x  : ٙيًثهت فٙ اندذٔل اٜح 

 

 x :3 0x    3ٚكبفئx   

إشبسة  3x  : ٙكًب ٚه 

 

َضخؼًم خذٔلا يًبثلا نهدذٔل انًٕانٙ  
يٍ خلانّ إشبسة َضخُخح  A x  
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 ْٔزا يؼُبِ :
1

2 ;     
2

5 1
        ;       

2 2

1
2 1 3 3 4    ; ;3

2

5          ;    3

2     ; 3

x x

x

x x x x

x

x x

  

 

           
 


 



 

 : 1تمرين 

3أكخب دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت 
7

2
 . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
 

 : 2تمرين 
 أكخب ػهٗ أبضظ شكم كم ػببسة يٍ انؼببسحٍٛ 

A  ٔB . 
2 5 19 2 3 5 7 2 2 7A           

3 2 2 3 2 2 2 3 2 2 3 1B          

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
  .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
 : 3حًشٍٚ 

a  : 0ػذد حمٛمٙ حٛث 1a  . 

2بضظ : 
1 1 4a a a     

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
  .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . .   .   . 

 : 4تمرين 
x ٔy ػذداٌ يٍ انًدبل 1;2 . 

. ( ػٍٛ إشبسة كم يٍ  1 2x y  ٔ 2x y . 

 خٛث :  A. ( بضظ انؼببسة  2
2 2 3A x y y x x y        

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
   .   .   .   .   .   ..   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   ..   .   . 
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 : 5تمرين 
x  ٙػذد حمٛم 
.  (  أدسس إشبسة  1 1x  

1x. ( اصخُخح كخببت  2   دٌٔ سيز انمًٛت
 انًطهمت 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
 : 6تمرين 

أكخب دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت كلا يًٍ الأػذاد 
 .ػذد حمٛمٙ xاٜحٛت حٛث 

4x     1؛
2

2
x     4؛

5
x  

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

  . .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

  .   .   .   .   .   .   . .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
  .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
 : 7تمرين 

أكخب كلا يٍ انؼببسحٍٛ  3يضخؼُٛب ببنًثبل 
 A x   ٔ B x  دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت 

   2 3A x x x      

  2 3 4 2 1B x x x     

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
 .   .   .  .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 

.   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   .   . 
 .   .   .   .   .   .   .   .   .  .   .   .   .   .   . 
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 إعداد الأستاذ  ع. شيح              3وزقت عول زقن              رع المشترك : علىم وتكنىلىجياالج
x:    المعادلتاى في  a k   وx a x b k    

 عدد حقيقي هىجب تماها kو حقيقياى كيفياى عدداىbو aحيث 

 

 ٔ يلاحظت  حزكٛش 

 
انُمطخبٌ راث انفبصهخٍٛ  A  ٔBحٛث  2  ٔ6 .ػهٗ انخشحٛب 

  2;6 8AB d    

  ٍنخكM  َمطت يخحشكت ) يخغٛشة ( ػهٗ انًضخمٛى انؼذد٘ فبصهخٓبx  

  Mًٚكٍ اصخُخبج يٕضؼٍٛ نهُمطت 

  M AB  ٘أ 2;6x   8: فٙ ْزِ انحبنتMA MB      ٘أ ; 2 ( ;6) 8d x d x    

2أ٘                                                                                          6 8x x    
  M AB  ٘أ 2;6x      8: ُٚخح ػٍ ْزاMA MB     ٘2أ 6 8x x    . 

 

 : 1يثبل 
 ) ا٘ َحم  xَؼٍٛ يدًٕػت الأػذاد انحمٛمٛت 

3انًؼبدنت ( انخٙ ححمك :فٙ  4x   . 
 . انطشٚمت انبٛبَٛت أٔ انُٓذصٛت 

 لًٛت يطهمت : َخشخى انًضبفت إنٗ
3 4x    ِيؼُب   3 4x     

يؼُبِ               ; 3 4d x   . 

ػهٗ انًضخمٛى انؼذد٘ َؼهى انُمطت راث 
انفبصهت  3   ٍٔنخكA . 

 . Mْٕ فبصهت َمطت  xَفشض أٌ 
فٙ انحبنت :  ; 3 4d x    4ٚكبفئMA  . 

ػهٗ  Mَبحث ػٍ يٕضغ انُمطت    حٛث
4MA   

 

 ًْٔب : Mبٌ نهُمطت بٛبَٛب ٕٚخذ يٕضؼ
1

M  راث انفبصهت 1  ٔ2
M  راث انفبصهت 7  

يدًٕػت حهٕل   Sٔػهّٛ : إرا كبَج ْٙ
انًؼبدنت فإٌ: 7;1S   . 

 . انطشٚمت اندبشٚت 

Xَؼخًذ أصبصب ػهٗ انؼلالت  Y  ٔانًكبفئت
نـ  X Y  ٔأ X Y   

 إرا:

3 4x       ِ3يؼُب 4x    

3  يؼُبِ                  4x   3أٔ   4x     

1xيؼُبِ                     ٔ7أx    

                7;1S    
 . 2يثبل 

2انًؼبدنت  َدم فٙ  6 8x x     
  انطشٚمت انبٛبَٛت 

2 6 8x x      ِيؼُب   ;2 ; 6 8d x d x   
. 

 ػهٗ انًضخمٛى انؼذد َؼهى انُمطخٍٛ 

 6A   ٔ 2B . 

  xانُمطت راث انفبصهت   Mٔنخكٍ

 

 نذُٚب :
 يٍ خٓت : 

   ;2 ;6 8d x d x  ِ8يؼُبMB MA   

يٍ خٓت أخشٖ :  2;6 8AB d   . 

8MAإرا :  MA   ِيؼُبMA MB AB  

ػهٗ انًضخمٛى  Mيب ْٕ يٕضغ انُمطت 
 ٘؟انؼذد

M انًضخمٛى  َمطتيٍ لطؼت AB ٘أ
 6;2x       
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 نطشٚمت اندبشٚتا
2. ( َكخب انًدًٕع  1  6x x    دٌٔ سيز

 انمًٛت انًطهمت.
*x :2 0x   ِ2يؼُبx   

 ٔببنخبنٙ :
2  ; 2

2
2    ;  2

x x
x

x x

  
    

  

*x  :6 0x    6ٚكبفئx    

 فٙ ْزِ انحبنت :
6    ; 6 

6
6       ; 6     

x x
x

x x

   
     

  

 َضخؼٍٛ ببندذٔل اٜحٙ : *

 

 ٚهٙ : يٍ خلال اندذٔل ٚخضح يب
 
 
 

2 4   ; ; 6

2 6 8             ; 6;2

2 4     ; 2;

x x

x x x

x x

    


     
   

  

ٌّ :  Sإرا كبَج                     ْٙ يدًٕػت انحهٕل فإ
 6;2S    

 
 : 3يثبل

2انًؼبدنت :  َحم فٙ  5 11x x     

 : انطشٚمت انُٓذصٛت 

   ; 2 ;5 11d x d x   2 يؼُبِ 5 11x x   

* 

11MAيؼُبِ                           MB   
حٛث  2A   ؛ 5B  ٔ M x  ٍَمظ ي

 انًضخمٛى انؼذد٘ .

 
* بًب أٌ  2;5 7AB d    ٌّ فإ M AB  

11) نكٌٕ    7MA MB   . ) 
 ًَٛز حبنخٍٛ :

*M  َِمطت يٍ َصف انًضخمٛى انز٘ يبذأA 
  Bٔانز٘ لا ٚشًم انُمطت 

 ُٚخح :
11MA MB   ِيؼُب   11MA MA AB    

2يؼُبِ                      7 11MA   

2MAيؼُبِ                        . 
M  ْٙ4xنـ  xفٙ ْزِ انحبنت انفبصهت    

*M  َِمطت يٍ َصف انًضخمٛى انز٘ يبذأB 
  Aٔانز٘ لا ٚشًم انُمطت 

 ُٚخح : 
11MA MB   ِيؼُب   11MB MB AB   

2يؼُبِ                       7 11MB    
2MBيؼُبِ                         . 

M  ْٙ7xنـ  xفٙ ْزِ انحبنت انفبصهت   
 خلاصت : *

ْٙ يدًٕػت حهٕل انًؼبدنت  Sإرا كبَج 
 : ٌّ انضببمت فإ 4;7S    

 

 انطشٚمت اندبشٚت :
2َكخب انًدًٕع  5x x    دٌٔ سيز انمًٛت

 انًطهمت .

ًٚكٍ انخأكذ يٍ صحت انُخبئح انٕاسدة فٙ ْزا 
 اندذٔل :

 
 * َؼخًذ ػهٗ اندذٔل لإٚدبد انحهٕل :

1 ) .  ; 2x    

2 5 11x x     ِ2يؼُب 3 11x    

2يؼُبِ                            8x   

4xيؼُبِ                               . 
2  ) . 2;6x   

 انًؼبدنت لا حمبم حهٕلا . 
3 ).  5;x   

2 5 11x x    ِ2يؼُب 3 11x    

2يؼُبِ                           14x   

7xيؼُبِ                             . 
 

 : 1تمرين 
4بٛبَٛب ثى خبشٚب انًؼبدنت :  حم فٙ 1x  . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
  .    .     .     .  .    .    .    .    .    .    .    . 
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 : 2تمرين 
2َفش ػًم انخًشٍٚ الأٔلّ :  6 3x   

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
  .    .    .    .    .     .     .  .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
  .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     .  . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
   .     .     . .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
   .    .    .    .    .     .     . .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
   .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 : 3تمرين 

x . ٙػذد حمٛم 
2x  ٔ1x. ( ادسس إشبسة كم يٍ  1  . 
. ( يضخؼُٛب بدذٔل ؛  أكخب انًدًٕع  2

1 2x x   دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت  

انًؼبدنت  . ( حم بؼذ رنك فٙ 3
1 2 5x x     

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .    .    .    .    .     .     ..    . 

 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

     .     ..    .    .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .     .     ..    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .    .    .    .    .     .     ..    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.     .     .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .     .     .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 : 4تمرين 

 (  : 2( ٔ  )  1انًؼبدنخٍٛ )   حم  بٛبَٛب فٙ
3 4x   ( ... 1  ؛  )3 1x    ( ...2  ) 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .     .     ..    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .    .    .    .    .     .     ..    . 
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.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
     .     ..    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 :  5تمرين 

ٔببنطشٚمت انًُبصبت  نك كم يؼبدنت  حم فٙ 
 ( : 3( ٔ )  2( ؛)  1يٍ انًؼبدلاث ) 

1
4

2
x     ( ...1 ) 

4 3 0x x      ( ...2  ) 

1 3 5x x      ( . . .3  ) 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
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.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .     .     .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

  .    .     .     .  .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

  .    .    .    .    .    .     .     .  .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.     .    .    .    .    .    .    .    .    .    .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

   .    .     .     . .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

   .    .    .    .    .    .     .     . .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .    .    .    .    .    .     . 
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 إعداد الأستاذ  ع. شيح             4وزقت عول زقن              الجرع المشترك : علىم وتكنىلىجيا
 والمجالاث -والمسافت  –القيوت المطلقت والمتبايناث 

 
 

 تذكير :
  ٍنٛك ;a b  ٍنٛكٍ                   . يدبلا يr ػذدا حمٛمٛب يٕخبب  ٔc ػذدا حمٛمٛب كٛفٛب. 

 ( َفش انًؼُٗ  4( ٔ )  3( ؛ )  2( ؛ )  1نهمضبٚب )          lانؼُبصش انًًٛزة نٓزا انًدبل ْٙ انطٕل 
c .                           (1  )xٔانًشكز  rَصف انمطش  c r   

(  2)                                                      نذُٚب : ;d x c r  

l b a   ؛
2

l
r     ٔ

2

b a
c


                       (3  )r x c r     

                                                             (4  )c r x c r     ٘أ ;x c r c r     

  

 
 
 

 : 1مثال 
نٛكٍ انًدبل  3;5 . 

نٓزا  rَٔصف انمطش  c؛انًشكز   lَؼٍٛ انطٕل
 .انًدبل 

 نذُٚب :
  5 3 8l      

 
 5 3

1
2

c
 

   

 4
2

l
r   . 

 : 2مثال
انخٙ يٍ  xَؼٍٛ يدًٕػت الأػذاد انحمٛمٛت 

1أخهٓب ٚكٌٕ : 3x   

 : انطشٚمت اندبشٚت 

1 3x   ِ3يؼُب 1 3x     

4يؼُبِ                2x    
ٔببنخبنٙ :  4;2x   

انمطش نهًدبل لاحظ أٌ انطٕل ٔانًشكز َٔصف 
 4;2 : 6ْى ػهٗ انخشحٛب  1  ٔ3  
 : انطشٚمت انُٓذصٛت 

 نذُٚب يب ٚهٙ :
1 3x   ِيؼُب ; 1 3d x    

 

 ٚكفٙ أخز يدبل يشكزِ 1c    َِٔصف لطش

 2r  . 

بٛبَٛب ْزا انًدبل ْٕ انًدبل  4;2 . 

 ٔببنخبنٙ :
1 2x    ِيؼُب 4;2x  . 

 

 : 3مثال 
:ػذدا حمٛمٛب حٛث  xنٛكٍ  1;5x  ٘أ

1 5x   . 

إنٗ انًدبل  xَؼبش ػٍ اَخًبء  1;5  بٕصطت
 لًٛت يطهمت 

xيؼُبِ إٚدبد ػلالت يٍ انشكم  c r   

يشكز انًدبل  cحٛث : 1;5 ٔr  َِصف لطش. 

 حؼشٚفب نذُٚب :
 5 1

2
2

c
 

    ؛ 5 1
3

2
r

 
  . 

 ٔببنخبنٙ :
 1;5x  ِ2يؼُب 3x   
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 : 4مثال 
3نًخشاخحت ا حم فٙ  2x    ٍٛا٘ ػ

انخٙ يٍ أخهٓب  xيدًٕػت الأػذاد انحمٛمٛت 
3ٚكٌٕ  2x    

  انطشٚمت انبٛبَٛت 

 َخشخى انمًٛت انًطهمت إنٗ يضبفت 
3 2x    ٚكبفئ ;3 2d x   

انًضخمٛى انؼذد٘ َؼهى انُمطت ػهٗ  3A . 

ٔنخكٍ  M xيخغٛشة ػهٗ ْزا انًضخمٛى  َمطت 

        ;3 2d x   ِ2يؼُبMA   

 

 لا حُخًٙ إنٙ لطؼت انًضخمٛى Mبٛبَٛب انُمطت 
انخٙ يُخصفٓب انُمطت  3A . 

 ٔػهّٛ :
3 2x    ِيؼُب  ;1x   ٔأ  5;x  . 

  انطشٚمت اندبشٚت 

 دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت 3x** َكخب 

نٓزا َبذأ بخؼٍٛٛ إشبسة  1x   

 x   3؛ 0x   ِ3يؼُبx   

إشبسة  3x   ٙيًثهت فٙ اندذٔل اٜح 

 

 إرا :
 
 

3   ; ;3
3

3     ; 3;

x x
x

x x

     
  

  

 حم انًضأنت ٚشخغ إرا إنٗ حم يخشاخحخٍٛ
1  ) . ;3x   

3 2x    ِ3يؼُب 2x    

1x يؼُبِ                   
1xيؼُبِ                    

أ٘                 ;1x   …   (1  ) 

2  ) . 3;x  . 

3 2x    3ٚكبفئ 2x    

5xٚكبفئ                  

أ٘                5;x    ( ...2  ) 

ْٙ   S( َضخُخح أَّّ إرا كبَج 2( ٔ )  1يٍ ) 
ٌّ :يدًٕػت حهٕ  ل انًخشاخحت فإ

   ;1 5;S    . 

 

 : 1تمرين 
ػٍٛ انًشكز ٔ َصف انمطش نهًدبل ;a b   ٙف

 Mانحبنخٍٛ اٜحٛخٍٛ 

1  ).2a   ٔ7b  . 

2  ) .1

2
a    ٔ8b   

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .     . .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
   .    .    .    .     .     . .    .    .    .    .    . 

 

 : 2تمرين 
a  7ػذد حمٛمٙ حٛثa   

إرا ػهًج أٌ طٕل  aػٍٛ انؼذد انحمٛمٙ 
انًدبل  ;a b ٘ٔ10ٚضب . 

 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
 

  3تمرين 
a  ٔb : حمٛمٛبٌ حٛثa b  

َؼهى أٌ َصف لطش انًدبل ;a b    ٘ٔ2ٚضب 
 . 4ٔأٌ طٕنّ ٚضبٔ٘ 

  a   ٔbٍٛ انؼذدٍٚ انحمٛمٍٛػ
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .    .    .    .    .    .     . 
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.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
   .    .     .     . .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 : 4تمرين 

حم خبشٚب ثى بٛبَٛب فٙ يدًٕػت الأػذاد 
1انًخشاخحت : انحمٛمٛت  4x   

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     .. 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .     .     .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 

  5تمرين 
ٔببنطشٚمت اندبشٚت انًخشاخحت  حم فٙ 

2 4x    

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .     .     .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .     .     .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 

 : 6تمرين 
    اكًم اندذٔل اٜحٙ :اَمم ثىّ  

 لانًدب انحصش انًضبفت انمًٛت انًطهمت
5 3x    ;5 3d x   2 8x    2;8  
1 2x      

7 2x       

2 1x      
 

.    .    .    .    .    .    .     .     .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

   .  .    .    .    .    .    .    .    .    .    .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    . .    .    .    .    .    .    .    .    .    .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
  .    .    .     .     .  .    .    .    .    .    .    . 
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 : 7تمرين 
 6َفش ػًم انخًشٍٚ سلى 

انمًٛت 
 انًطهمت 

 انًدبل   انحصش   انًضبفت   

2 1x      
  ; 3 5d x  

  
  

  3 7x 
  

 

    2;3x 

  
   .     .     . .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
   .    .    .    .    .     .     . .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
   .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .     .     ..    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .    .     .     ..    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     .. 

 : 8تمرين 

 فٙ انحبنخٍٛ  xػٍٛ يدًٕػت الأػذاد انحمٛمٛت 
1  ) .3 2x   . 

2  ) .2 1 6x     

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .     .     .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
  .     .   .    .    .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .     .     .   .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 : 9تمرين 

فٙ  x. ( ػٍٛ يدًٕػت الأػذاد انحمٛمٛت  1

 (  2( ٔ )  1انحبنخٍٛ ) 

 (1  )1 5x      ( 2؛  )1 3x  . 

حٛث  x. ( اصخُخح يدًٕػت الأػذاد انحمٛمٛت  2

3 1 5x    

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .     .     .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
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 إعداد الأستاذ  ع. شيح             5وزقت عول زقن              الجرع المشترك : علىم وتكنىلىجيا
  الحل الجبري لمعادلاث وهتراجحاث تشول القيوت المطلقت 

 
 : 1يثبل 

2انًؼبدنت  حم فٙ  1 3 1x x    ( ...1  ) 
 

2انفكشة ْٙ كخببت انفشق  1 3x x    دٌٔ سيز
 انمًٛت انًطهمت.

 كٛف ؟  
( َحذد إشبسة كم يٍ  1 2 1x   ٔ 3x   
ذٔل ( َؼخًذ ػهٗ ْزِ الإشبسة َٔضخؼٍٛ بد 2

2نكخببت  1 3x x    دٌٔ انشيز . 
. ( ًَٛز  ) أٔ َفصم ( انحبلاث يٍ خلال  3

 اندذٔل .
 
. ( َحذد إشبسة  1 2 1x   

x 2؛ 1 0x    ِ1يؼُب

2
x    

 ٔببنخبنٙ :
1

2 1    ;  ;
2

2 1
1

2 1     ;  ;
2

x x

x

x x

            
        

  

 ٔببنًثم :
x 3؛ 0x   ِ3يؼُبx    

 فٙ ْزِ انحبنت :
 
 

3    ;  ; 3   
3

3     ;   3;

x x
x

x x

      
   

 . 

2. ( َضخُخح كخببت 2 1 3x x    دٌٔ سيز
 اٜحٙ : ٍ خلال اندذٔل انمًٛت انًطهمت ي

 

 يٍ خلال اندذٔل ٚخضح يب ٚهٙ :

  ٍكم ي 3  ٔ1

2

 
 
 

 نٛش حلا نهًؼبدنت 

  ٍَبحث ػٍ حهٕل انًؼبدنت فٙ كم ي

انًدبلاث  ; 3  1؛
3;

2

    
 ٔ1

;
2

    
 . 

 ; 3x    

2 1 3 1x x      ِ2يؼُب 1x    

1xيؼُبِ                            . 
:  مرفوضْزا انحم  1 3;   . 

1
3;

2
x

     
  

2 1 3 1x x    3فئ ٚكب 4 1x    

5ٚكبفئ                         

3
x    

5:     مقبول ْزا انحم  1
3;

3 2

      
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                              

1
;

2
x

     
  

2 1 3 1x x      ِ2يؼُب 1x    
3xيؼُبِ                             

1:     مقبول ْزا انحم 
3 ;

2

     
 . 

 يًب صبك َضخُخح أٌ نهًؼبدنت حلاٌ 

5
,3

3
S

   
 

 . 

 

 : 2يثبل 
2انًؼبدنت  حم فٙ  3 1x x    …   (1  ) 

  َحذد إشبسة 2x   2ثى َكخبx   

 

 دٌٔ سيز انمًٛت انًطهمت
x  : 2 0x     ِ2  يؼُبx  . 

 ٔببنخبنٙ :
2     ; 2

2
2   ; 2

x x
x

x x

 
     

 

نحم انًؼبدنت  1 : ًٍَٛٛز إرا انحبنخٍٛ اٜحٛخ 
2x   

2( حكبفئ  1)  3 1x x    
2حكبفئ            1x     
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1( حكبفئ 1)  

2
x       :يشفٕض ( 1

2;
2

  
 

2x   

2ئ   (  حكبف 1)   3 1x x     

4حكبفئ                3x    

3حكبفئ                

4
x   : يمبٕل ( 3

;2
4
   

3ٔببنخبنٙ :

4
S

   
 

 . 

 
 : 3يثبل 

1تانًخشاخح حم فٙ 3 7x x      ( ...1  ) 

 

ًٚكٍ انخأكذ يٍ صحت انُخبئح انٕاسدة فٙ اندذٔل 
 انًٕانٙ :

 
نحم انًخشاخحت انضببمت ؛ كًب ْٕ انحبل  

 ببنُضبت نهًؼبدلاث ، ًَٛز انحبلاث اٜحٛت :
  ; 1x    : 

2  ( حكبفئ 1)  2 7x    

2  حكبفئ        9x     ٘9أ

2
x   . 

َلاحظ يب ٚهٙ : 9
; ; 1

2

       
  

 ٔببنخبنٙ ْزا انحم يمبٕل .
  1;3x  . 

 حضب اندذٔل :
يٍ انًدبل   xيٍ اخم كم  1;3 : 

1 3 4x x     

 لا حٕخذ حهٕل فٙ ْزا انًدبل . :ٔػهّٛ 
  3;x   

2: ـيكبفئت نانًخشاخحت  2 7x    

9    ٘أ                   

2
x   

 9
; 3;

2

     
 انحم يمبٕل . : 

 ْٙ Sرا كبَج إّ َّ أَضخُخح صبك يًب  

9 : ٌّ إانحهٕل فيدًٕػت  9
; ;

2 2
S

            
  

 : 1تمرين 
2:انًؼبدنت  فٙ حم  3 1 5 1x x   . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 : 2تمرين 

2 :انًؼبدنت  فٙ حم  3 2x x    

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 : 3تمرين 
2 :انًؼبدنت  فٙ حم  1 7 2 13x x     

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
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.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 : 4تمرين 
3:نًخشاخحت ا فٙ حم  2 2 1x x    

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 : 5تمرين 

انخٙ يٍ  xػذاد انحمٛمٛت لأيدًٕػت اػٍٛ 
5 :خهٓب ٚكٌٕ أ 1 7x    

 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 
.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

 : 6حًشٍٚ 

 :انًؼبدنت  فٙ حم  2 1
2 1 2 3

2
x x    

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .     .     .   .    .    .    .    .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
 .    .    .    .    .    .     .     .   .    .    .    . 

.    .    .    .    .    .    .    .    .    .     .     . 
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