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العدد المشتق: 
Aكانت إذا .مع  عددان حقیقیان من و . من دالة معرفة على مجال
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 .ـب ونرمز لھعند لعدد المشتق للدالةا Aسمىی . aتقبل الاشتقاق عند fحقیقي فإن الدالة 

الدالة المشتقة:  
 .الدالة المشتقة للدالة   وتسمى الدالةنقول أنھا تقبل الاشتقاق على من الاشتقاق عند كل عدد حقیقي إذا قبلت الدالة

 مماس منحني دالة(الھندسي  التفسیر:(   
 

المشتقات و العملیات:  
 

مجالات قابلیة 
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أو  نحسب عند ابلیة اشتقاق دالةلدراسة ق   :طـــــــــــــــرق )
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 فإن إذا كان
یقبل عند النقطة ذات الفاصلةالممثل للدالةو المنحني تقبل الاشتقاق عند   ) عدد حقیقي(  

  .مماسا معامل توجیھھ 

  

أو  

طة ذات یقبل عند النق الممثل للدالة و المنحني لا تقبل الاشتقاق عند 
  .مماسا موازیا لحامل محور التراتیب الفاصلة
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aغیر قابلة للاشتقاق عند  لكنھامن الیمین و من الیسار و  aتقبل الاشتقاق عند الدالة
نصفي مماسین معاملا  aیقبل عند النقطة ذات الفاصلة  لمنحني الممثل للدالة او .

  . l'و  lتوجیھھما 
  

لإیجادf ‘(a)  معامل توجیھ  المماس عندa   كون فی وحیث ونقطتین من ھذا المماس و لتكن مثلا  نختار  بیانیا:
 

   
           أفقیا فان إذا كان المماس عند.  
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  ـنــــــــــــــــــــتماریـ

 
  

  - 1-التمرین 
  :ة بیانیامفسرا النتیج عند المعرفة على المجموعة  أدرس قابلیة اشتقاق الدالة,في كل حالة من الحالات التالیة 

)sin(2)(, xxfRD    1²)(,  xxxfRD     3; , 3D f x x      
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  - 2-التمرین 
f الدالة المعرفة على  ِبـ  2 3f x x .  

: غیر معدوم یكون  hأ ـ تحقق أنھّ من أجل كل    
2
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f h f h
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  
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  
 .  

مبینّا 1تقبل الاشتقاق عند fب ـ استنتج أن الدالة ' 1f .  
  - 3-التمرین 

f  الدالة المعرفة على 2;   ِبـ   :  2f x x  .  

 أحسب 
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   .هل الدالة ،f  2ل الاشتقاق على یمین تقب  ؟  ، فسر هندسیا إجابتك  .  

  - 4-التمرین 
الدالة المعرفة على fنعتبر الدالة

  ِبـ :  1f x x
x

  .  

 بینّ أنّ الدالةf 1شتقاق عند تقبل الا  .  
 .1مستمرة عند  fاستنتج أن الدالة 

  - 5-التمرین 
   : ھو التمثیل البیاني لدالة في كل حالة 

 2تقبل الاشتقاق عند  ھل الدالة .  
 عین العدد المشتق في حالة وجوده.  

          - 6-التمرین 
  :على الدالة المشتقة لكل من الدوال التالیة عین  
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 اتجاه تغیر أدرس  f    .  12،  11،  10،  9،  6،  5،  3،  1 في الحالات   
  - 7-التمرین 

fدالة المعرفة و القابلة للاشتقاق على ال ‘ م تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى  المعلم  المتعامد .  
  .مماسا أفقیا  ،یقبل في النقطة یشمل النقطة  المنحني
cbxaxxfبـ  معرفة على أن نفرض     .أعداد حقیقیة cو  a،bحیث )(3

  احسب الدالة المشتقة للدالةf  .  bو  aبدلالة   
 ‘‘:شروط السابقة أن بین باستعمال ال
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f(x) sin x  

1 1x   ، 1 1
1
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 


 ، sin x x.  

f x x x 2وa    

  .  f ما عدد المماسات الأفقیة التي یقبلھا منحني الدالة 

  .على  عین مشتقة الدالة 

   .      

  

  

  

 
  

  بلجودي حمــــــو: الأستاذ 
  

f ;0

(h

  . 0عند النقطة ذات الفاصلة 
( ) 1f x x   1( )

1
f x

x
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
  

: في كل الحالة من الحالات التالیة  31 1 3x x   ، 1 1
2
x

  

f a h  من أجل| |h ؛  0قریب من  23 5 1f x x x  2

²3)( 3  xxxf  .  
  .یقبل نقطة انعطاف یطلب تعیینھا 

ما عدد المماسات الأفقیة التي یقبلھا منحني الدالة   .    -3یقبل مماسا معامل توجبھھ 

عین مشتقة الدالة . 1   بـ و القابلة للاشتقاق على

   ،      :حیث  و لدوال

معرفة وقابلة للاشتقاق على  fالشكل الموالي هو التمثیل البیاني لدالة 0;5  
المستقیمان المرسومان في الشكل هما المماسان للمنحني عند النقطتین اللتین 

بقراءة بیانیة عین  1f و ' 1f .  

x من 0;5 :   2f x a bx x    
  .عددان حقیقیان نرید حسابهما

x من 0;5    ،  3' 2
2

f x b x   
 

  

  .  bو aعیّن 1المحصل علیها في السؤال 

  معرفة  و قابلة للاشتقاق على المجال fلدالة
 ; ,O I J   

، و یشمل النقطة  3;9A   یقبل في النقطة ،B  1التي فاصلتها 
  . Oكمماس عند النقطة 

OA؟  
 بـ  :  3 2f x ax bx cx d      
.  
1: روط السابقة أن 

3
a  ،1b  ،3c   0وd    

معرفة على  2;3uD       عیّن إشارة u x. 

2f:المعرفة بـ  u 3؛g u  1؛h
u

   ؛k u  

 .kو f،g،hعیّن مجموعة تعریف لكل دالة من الدوال

 g x ، h x  و k x  بدلالة u x و u x.
  .kو f ،g ،hاستنتج جدول تغیرات لكل دالة من الدوال

 ;0
1
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  - 8-التمرین 
عند النقطة ذات الفاصلة  أكتب معادلة للمماس . 1

 3( ) 1f x x   f x x 

في كل الحالة من الحالات التالیة  0برّر التقریب التآلفي عند . 2

أعط تقریبا تآلفیا لعبارة . 3 f a h

  - 9-التمرین 
f   الدالة المعرفة على  2: بـ

 بین أن منحني الدالة f  یقبل نقطة انعطاف یطلب تعیینھا
    منحني الدالة بینّ أن f   یقبل مماسا معامل توجبھھ

  -10-التمرین 
و القابلة للاشتقاق على دالة المعرفة ال

لدوالكل من االمشتقة ل استنتج الدوال.2

  -11-التمرین 
fالشكل الموالي هو التمثیل البیاني لدالة

المستقیمان المرسومان في الشكل هما المماسان للمنحني عند النقطتین اللتین 

16و  1اصلتاهما ف
9

بقراءة بیانیة عین .     .

xنقبل أنه من اجل كل عدد حقیقي. 3

a وb عددان حقیقیان نرید حسابهما

xبین أنه من اجل كل عدد حقیقي  - أ

باستعمال قیم   -ب 1fو ' 1f 
  -12-التمرین 

fلدالة Cالشكل الموالي هوالتمثیل البیاني
 3;3 ومتجانس في معلم متعامد; ,O I J
  :یحقق الشروط التالیة  Cالمنحني

، و یشمل النقطة  Oیمر بمبدأ المعلم 
مماسا أفقیا و یقبل المستقیم  OA  كمماس عند النقطة

OAما هو معامل توجیه المستقیم. 1
معرفة على fنفرض أن .2 3;3

.أعداد حقیقیة  dو  a ، b  ،cحیث 
روط السابقة أن بین باستعمال الش - أ

  -13-التمرین 
معرفة على  uلدالةجدول التغیرات الموالي هو 

المعرفة بـ  kو f ،g ،hنعتبر الدوال) 2

عیّن مجموعة تعریف لكل دالة من الدوال. أ
عبّر عن كل من . ب f x  ،g x

استنتج جدول تغیرات لكل دالة من الدوال . ج

f
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               واجـــــــــــــــــــب
f x   . ( )fC ة  التمثیل البیاني للدالf   في  معلم.  

 1    :
2( )

( 1)
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.  

 .یطلب تعیین معادلة لھ 

 م م مإلى   م مالبیاني  في  ھا ; ;O i j
 .  

  .فسر النتیجة ھندسیا  - ماذا تستنتج ؟
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 بلجودي حمــــــو: الأستاذ 

واجـــــــــــــــــــب
  كما یلي:  

3 2

2( 1)
3 6 3( )
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  ( )

 ،c   وd   بحیث یكون ؛  من أجل كل عدد حقیقيx  1

)یقبل مستقیما مقاربا مائلا  )D   عند   و عند   یطلب تعیین معادلة لھ

)بالنسبة إلى المستقیم  )D 

على   1. 

تقبل حلولا في المجال  0;1. 

  : كما ھو موضح  
  ھما ؛ على الترتیب ؛ المماسان للمنحنى

0  ،1.  
(1)f  ،'(0)f (1)' وf . 

( )D  ،( )T .  
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f x x
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

 . C  ھاتمثیلھو

 .دون رمز القیمة المطلقة 

   .لمجوعة التعریف طراف المفتوحة
 .  2عند العدد 

 
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0
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   .  - ماذا تستنتج ؟

 2  المماسین للمنحنى C 2عند النقطة ذات الفاصلة. 

  : التالیة  في الحالات

D  
2)22)(12²()(,  xxxxfD  

D  5)4²()(, 3  xxfD  

 
 
 
 

 
  

 

 

واجـــــــــــــــــــب
  

 - 1-التمرین 
f  الدالة المعرفة على المجموعة1

a  ،b   ،cعین الثوابت  الحقیقیة  .1

)استنتج أن المنحنى  .2 )fC  یقبل مستقیما مقاربا مائلا

)ادرس وضعیة المنحنـى .3 )fC 
على  fاحسب الدالة المشتقة للدالة  .4

)(0بین أن العادلة . xf تقبل حلولا في المجال

  - 2-التمرین 
f  دالة معرفة بتمثیلھا البیاني( )C 

)المستقیمان  )D  ،( )T  ھما ؛ على الترتیب ؛ المماسان للمنحنى
( )C 0عند النقطتین اللتین فاصلتاھما

f  ،(1)f(0)  : القیم التالیة حدد .1

)اكتب معادلة لكل من المماسین .2 )D

  - 3-التمرین 
f الدالة العددیة  المعرفة عــلى 1

اكتب  . 1 f x  دون رمز القیمة المطلقة

طراف المفتوحةالأعند  fلدالة  احسب نھایة ا.2
2عند العدد  fادرس استمراریة الدالة . 3

: احسب كلا من . 4  2 2f h f
h



اكتب معادلة لكل من  . 5 1  ،2

   - 4-التمرین 
f اتجاه تغیر أدرس في الحالات  

12²3
3
2)( 3  xxxf     ,

  493)(,;3  xxfD
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  : حل بعض الأسئلة من تمارین السلسلة  
  - 1-تمرین ال

RD*المعرفة على المجموعة  أدرس قابلیة اشتقاق الدالة  مفسرا النتیجة بیانیا 1  عند:
 x

xxfRD 21)(,* 
  

  

  

  

     0 ھو من  الیسار 1 عند عددھا المشتق و - 2  ھو  من الیمین 1 من الیمین و من الیسار و عددھا المشتق عند 1تقبل الاشتقاق عند الدالة
  .1و بما أنھما مختلفان فھي غیر قابلة للاشتقاق عند 

  . 0و   -2یھما  توجیھ  نصفي مماسین معاملا یقبل عند النقطة ذات الفاصلة  لمنحني الممثل للدالة ا: ھندسیا 
  - 6-التمرین 

  :على الدالة المشتقة لكل من الدوال التالیة عین 
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3
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  حلال
xxxxxfو لدینا  قابلة للاشتقاق على . 1 620233

3
2)(' 22   

2)2)(12²()(,  xxxxfD         و لدینا  قابلة للاشتقاق على
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  3
1

2²)(,;1 



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x
xxxfD          و لدینا قابلة للاشتقاق على:  

  

  - 7- التمرین حل 
  : bو   aبدلالة  fب الدالة المشتقة للدالةاحس. 1

  : و لدینا  قابلة للاشتقاق على الدالة
  : a ،3 -=b  ،1-=c=1:تبیین أن . 2

  معناه  یشمل النقطة  المنحني
  و   مماسا أفقیا معناه  و یقبل في النقطة 

ثم  -1في ) 1(المعادلة  طرفي  نضرب :و منھ  :و منھ  :و منھ :  و منھ 

  : إذن،نجد) 1(في المعادلة  نعوض قیمة.  و منھ:ینتج ) 2(و ) 1(نجمع 

  
  بلجودي حمــــــو: الأستاذ 

f

   

 













;1;11

1;00;;11
11)(

x
x

x

x
x

x

x
xxf

1
2lim

)1(
112²lim1

11
lim

1
1

1)1(1
lim)1()1(lim

00000






















 h
h

hh
hh

h
h

h

h
h

h

h
fhf

hhhhh


0
1

lim
)1(
11²lim1

11
lim

1
1

111
lim)1()1(lim

00000




















 h
h

hh
h

h
h

h

h
h

h

h
fhf

hhhhh


f

f1

D

f

f

f ;1

   
 

   
   ²1

12²
²1

2²1)1(12
²1

2²)'1()1('2²)('














x
xx

x
xxxx

x
xxxxxxxf

fbaxxf  23)('

)( fC)1;0( A1)0( f
)3;1( B3)1( f0)1(' f













0)1('
3)1(
1)0(

f
f
f













0)1('
3)1(
1)0(

f
f
f














03
1

1

ba
cba

c














)3...(03
)2.....(2

1

ba
ba

c

22 a1aa3b













1
3

1

c
b
a

www.dzexams.com

https://www.dzexams.com


  
  

www.dzexams.com

https://www.dzexams.com

