
 
 
 
 
 

  :(ن5)التمرين الأول

 أجب بصحيح أو خطأ مع التبرير في كل حالة مما يلي : 

1) a : عدد حقيقي موجب تماما  . لدينا
0

lim 0



  x

x

a x a x
  .

1xالمستقيم ذو المعادلة (2  لمنحنى الدالةمحور تناظرuبـ : المعرفة على
2

2

2
( )

2 4 2

x x
u x

x x




 
 .

3) 
1

sin( )
lim 1

1x

x

x





 . 

4) ( )المنحنى الممثل للدالةx
x e في المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد( ; , )O i j .

)لمنحنىيوجد مماس وحيد ل ). يمر من مبدأ المعلم

5) 
1

lim ( 1) 1x

x
x e x



 
   

 
 .

 :(ن8)التمرين الثاني
 hالدالة المعرفة على: كما يلي

2

1
( ) 1

x
h x x

x


   . 

        ( )hCها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانستمثيل( ; , )O i j . 

عند حدود مجموعة التعريف .fأحسب نهايات الدالة (1
)أ ـ بين أن المستقيم  (2 ) 1و المعادلةذy x لمنحنىمقارب مائل ل( )hC .

)بـ ـ أدرس وضعية المستقيم )بالنسبة للمنحنى( )hC .

غير معدوم ، xأ ـ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي (3
2

3

( 1)( 2)
( )

x x x
h x

x

    .

، ثم شكل جدول تغيراتها .hبـ ـ استنتج إتجاه تغير الدالة
)بين أن للمنحنى (4 )hC . نقطة إنعطاف يُطلب تعيينها
5)( )T و المعادلة ذالمستقيمy x    حيث .. عددحقيقي

)بحيث يكون د الحقيقيعين قيمة العدد العد )T  مماسا لـ( )hC. في نقطة يُطلب تعيين إحداثييها

xتحقق أنه من أجل كل (6  ،
1 1

( ) 1h x x
x x

      
  

).استنتج نقط تقاطع المنحنى  )hC . مع  محور الفواصل

)أنشئ كلا من (7 ) ،( )Tو( )hC.

8) vالدالة المعرفة على : 2بـ
( ) ( )v x h x.

 ، ثم شكل جدول تغيراتها . vأدرس تغيرات الدالة

 المس توى : الثالثة علوم تجريبية

إختبار الثلاثي الأول في مادة الرياضيات 
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 :(ن7)التمرين الثالث
(Igكما يلي :الدالة المعرفة على( ) 1

xg x x e   .
. gأدرس إتجاه تغير الدالة (1

)، xاستنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي (2 ) 0g x  : 1و أن 0
x

xe  .

 (IIfكما يلي :الدالة المعرفة على
1

( )
1

x
f x

xe



 .

( )fCالمستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانستمثيلها البياني في ( ; , )O i j .2الوحدةcm .

limأحسب (1 ( )
x

f x


limو ( )
x

f x


limيُعطى(، ثم فسر النتيجتين بيانيا .  0
x

x
xe


(

، xعدد حقيقي أ ـ بين أنه من أجل كل (2
2

( 1)
( )

(1 )

x

x

x e
f x

xe

  


 .

، ثم شكل جدول تغيراتها .fبـ ـ استنتج إتجاه تغير الدالة 
)أ ـ أكتب معادلة المماس (3 )Tللمنحنى( )fC ر التراتيب .في نقطة تقاطعه مع حامل محو

،xبـ ـ تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي
( )

( ) ( 1)
1

x

x

xe g x
f x x

xe
   


 .

)جـ ـ حدد الوضع النسبي لـ )fCو( )T ا تستنتج ؟ذ. ما 

)أنشئ كلا من  (4 )Tو( )fC .

)المعادلة :  ، عدد حلول mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي (5 ) 1f x m  .

)كما يلي :المعرفة على kنعتبر الدالة  (6 )
x

x
k x

e x



   .( )kCتمثيلها البياني .

)، xأ ـ بين أن من أجل كل عدد حقيقي ) ( ) 1k x f x   .
)بـ ـ إشرح كيفية إنشاء المنحنى )kCإعتمادا على المنحنى( )fC . ثم أنشئه ،

  The only way to learn mathematics is to do mathematics  
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 :تمرين الأولحل مقترح لل

الإجابة بصحيح أو خطأ مع التبرير  : 
خطأ . (1

التبرير :

0 0 0

( ) ( )
lim lim lim

2( )( )x x x

x x a x a x x a x a x
a

xa x a x a x a x a x a x  

     
  

        
صحيح . (2

التبرير :
، xمن أجل كل عدد حقيقي 

2 2 2

2 2 2

(2 ) 2(2 ) 4 4 4 2 2
(2 ) ( )

2(2 ) 4(2 ) 2 2( 4 4) 8 4 2 2 4 2

x x x x x x x
u x u x

x x x x x x x

       
    

          
. خطأ (3

التبرير :

1 1

sin( ) sin( ) sin( )
lim lim sin( ) (1) cos( )

1 1x x

x x
x

x x

      
 

     
 

صحيح . (4
التبرير :

ليكن
0

( )xT مماس المنحنى( ) ات الفاصلةذفي النقطة
0

x .لدينا : معادلة لـ
0

( )xT0الشكل :  من 0

0
( )

x x
y e x x e  .

0
( )xT 0يشمل المبدأ معناه 0

0
0 ( )

x x
e x e  0أي

0
(1 ) 0

x
e x  و بالتالي

0
1x  .

)ن يوجد مماس وحيد للمنحنىذإ )له1ات الفاصلةذفي النقطة  يمر من مبدأ المعلم و هو المماس yو معادلة ex.
خطأ . (5

التبرير :

1
1 1 1 1 1 1 1

0

1 1
lim ( 1) lim lim ( 1) lim lim lim 2

1

yx
x x x x x x x

x x x x y x

e e
x e x xe e x x e e e e

y

x

     

  
         

                   
        

   
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 :لتمرين الثانيحل مقترح ل
hالدالة المعرفة على: كما يلي

2

1
( ) 1


  

x
h x x

x
 .

حساب النهايات : (1
lim ( )


 
x

h x ،lim ( )


 
x

h xو  
0

lim ( )


 
x

h x
  

 .

)أ ـ تبيان أن المستقيم (2 ) 1المعادلة وذy x مقارب مائل للمنحنى( )hC .

لدينا :   2

1
lim ( ) ( 1) lim 0
 


   

x x

x
h x x

x
)المستقيم و منه ) 1المعادلة وذy x مقارب مائل للمنحنى( )hC .

)بـ ـ دراسة وضعية المستقيم )للمنحنى )بالنسبة )hC .

لدينا :  
2

1
( ) ( 1)


  

x
h x x

x
1و منه إشارة الفرق من إشارة  x:

غير معدوم ،xأ ـ تبيان أنه من أجل كل عدد حقيقي (3
2

3

( 1)( 2)
( )

   
x x x

h x
x

 . 

شتقاق على كل من امجاالينقابلة للإhالدالة      0;  و ;0
2 4 3 2 3 2

4 4 3 3

. 2 .(1 ) 2 2 ( 1)( 2)
( ) 1

               
x x x x x x x x x x x x x

h x
x x x x

:hبـ ـ استنتاج إتجاه تغير الدالة

2لدينا : 
2 0x x   : 7لأن 0   و منه إشارة( )h xمن إشارة( 1)x x

متزايدة على كل من امجاالينhبالتالي الدالة  و ;0 و 1;  ومتناقصة على امجاال 0;1.
. hدالةجدول تغيرات ال  

)تبيان أن للمنحنى (4 )hC : نقطة إنعطاف

قابلة للإشتقاق على كل من امجاالينhالدالة  0;  و ;0
3 2

6 4 4

3 ( 2) 3( 2) 2 6
( )

        
x x x x x x

h x
x x x

)إشارة )h x 2من إشارة 6x و منه النقطة
16

3;
9

w
 
 
 

هي نقطة إنعطاف .

فوقتحت
يقطع

في النقطة
 الوضع النسبي فوق
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5) ( )T لمعادلة و اذالمستقيمy x    حيث .. عددحقيقي 

)بحيث يكون قيقيتعيين قيمة العدد العدد الح )T  مماسا لـ( )hC. في نقطة يُطلب تعيين إحداثييها 

) المعادلة :لنحل في ) 1 h x . 

( ) 1 h xتكافئ
3

3

2
1

x x

x

 
 3تكافئ 3

2x x x   2تكافئx  . 

)(2) من الشكل2ات الفاصلةذمعادلة مماس المنحنى في النقطة  2) (2)  y h x hأي
5

4
y x  .  

ن من أجلذإ
5

4
  

 
)يكون يكون )T  مماسا لـ( )hCفي النقطة

3
2;

4
A
 
 
 

  . 

xتحقق أنه من أجل كلال (6  ،
1 1

( ) 1
      
  

h x x
x x

 . 

لدينا : من أجل كل عدد حقيقي غير معدوم :
 

2 2

1 1 1 1 1
1 1 1 ( )

             
  

x
x x x h x

x x x x x
 . 

)نقط تقاطع المنحنىاستنتاج   (7 )hC . مع حامل محور الفواصل 

)فواصل نقط تقاطع المنحنى )hC: مع حامل محور الفواصل هي حلول المعادلة
 

( ) 0h x . 

( ) 0h xتكافئ
1 1

1 0x
x x

      
  

 أو   تكافئ 

1
0

1
1 0

x
x

x

  

  


1xتكافئ   1أوx    . 
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9) v الدالة المعرفة على : 2بـ
( ) ( )v x h x.

: vدراسة  تغيرات الدالة
limلدينا :  ( )

x
v x


  وlim ( )

x
v x


  و

0
lim ( )
x

v x


 .

قابلة للإشتقاق على كل من امجاالينvالدالة  0; و ;0 2و
( ) 2 ( ) v x xh x .

2من أجل 
0 1x أي ،   1;0 0;1x  2يكون

( ) 0 h x.

2من أجل 
1x أي ،   ; 1 1;x     2يكون

( ) 0 h x.

. vجدول تغيرات الدالة

 :ثلتمرين الثاللحل مقترح 
(Igكما يلي :الدالة المعرفة على( ) 1

xg x x e   .
: gدراسة إتجاه تغير الدالة (1

)، xو من أجل كل عدد حقيقي قابلة للإشتقاق علىgالدالة ) 1
xg x e  .

( ) 0g x 1تكافئ 0
x

e
  0تكافئ xe e 0تكافئ x   : 0أيx .

( ) 0g x 1تكافئ 0
x

e
  0تكافئ xe e 0تكافئ x   : 0أيx .

متزايدة على امجاال gو بالتالي الدالة 0;ومتناقصة على امجاال ;0 .

)، xاستنتاج أنه من أجل كل عدد حقيقي (2 ) 0g x 
(0)لدينا :  0g قيمة حدية صغرى للدالةg : من أجل كل عدد حقيقي و بالتاليx ،( ) 0g x 

x :1إثبات أنه من أجل كل عدد حقيقي 0
x

xe  .

)،  xلدينا : من أجل كل عدد حقيقي ) 0g x 1أي
x

x e
  1و منه

x xxe e 1لتاليو با 0
x

xe   .

 (IIfكما يلي :الدالة المعرفة على
1

( )
1

x
f x

xe



 .

النهايات : (1
lim ( ) 0
x

f x


 وlim ( ) 1
x

f x


.

التفسير :
  1و المعادلةذالمستقيمy  للمنحنى مقارب( )fC عند.

  0و المعادلةذالمستقيمy  للمنحنى مقارب( )fC عند.

، xأنه من أجل كل عدد حقيقي أ ـ تبيان (2
2

( 1)
( )

(1 )

x

x

x e
f x

xe

  


 .

و قابلة للإشتقاق على fالدالة
2 2

( 1)
( )

(1 ) (1 )

x x x

x x

e xe x e
f x

xe xe

     
 

 .
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: fبـ ـ استنتاج إتجاه تغير الدالة

)لدينا : إشارة  )f x من إشارة( 1)x  و بالتالي الدالةfمتزايدة على امجاال ; 1  ومتناقصة على امجاال 1;  .

: fجدول تغيرات الدالة 

)اسأ ـ كتابة معادلة المم (3 )Tللمنحنى( )fC . في نقطة تقاطعه مع حامل محور التراتيب

)لدينا : معادلة لـ  )T من الشكل( ) : (0)( 0) (0)T y f x f   أي( ) : 1T y x   .
بـ ـ التحقق :

، xمن أجل كل عدد حقيقي
2

1 1 ( 1)(1 ) ( 1) ( )
( ) ( 1) ( 1)

1 1 1 1 1

x x x x x x

x x x x x

x xe x x e xe xe e x xe g x
f x x x

xe xe xe xe xe

       
          

    
)جـ  ـ  الوضع النسبي لـ )fCو( )T  .

لدينا :  
( )

( ) ( 1)
1

x

x

xe g x
f x x

xe
   


و بالتالي : xو منه إشارة الفرق من إشارة

)ى المنحن   )fCفوق المماس( )T من أجل 0;x  و أسفل منه من أجل ;0x  .
هي نقطة إنعطاف .A(1;0)نستنتج أن النقطة   

الرسم : (4
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: المناقشة البيانية (5
)المعادلة :  حلول المعادلة حلول ) 1f x m   1والمعادلة ذهي فواصل نقط تقاطع المنحنى مع المستقيمy m  .

من أجل
1

1
1 1

1
m

e
   


أي 

1

1
1 0

1
m

e
  


.، المعادلة تقبل حلين  

0من أجل 1 1m    0أي 1m  واحد ، المعادلة تقبل حل.

1من أجل 0m   1أيm   المعادلة لا تقبل حلول ،.

من أجل
1

1
1

1
m

e
  


أي 

1

1
1

1
m

e
 


.، المعادلة تقبل حل واحد 

من أجل
1

1
1

1
m

e
  


أي 

1

1
1

1
m

e
 


.، المعادلة لا تقبل حلول 

)كما يلي :المعرفة على kنعتبر الدالة  (6 )
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 .   ( )kCتمثيلها البياني .

)، xأ ـ تبيان أن من أجل كل عدد حقيقي ) ( ) 1k x f x   .

، xلدينا : من أجل كل عدد حقيقي 
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)بـ ـ شرح كيفية إنشاء المنحنى )kCإعتمادا على المنحنى( )fC: 

)سم نظير المنحنىنر   )fC بالنسبة لحامل محور التراتيب ، ثم نسحبه بالشعاعj.
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  The only way to learn mathematics is to do mathematics  
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