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الأول: يلي:التمرين كما ]1;+∞[ المجال على معرفة دوال k و h ، g ، f
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فإن: x > 1 كل أجل من أنه بينّ (
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.]1;+∞[ المجال على g للدالة أصلية دالة G حيث G(x) عبارة استنتج (
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.]1;+∞[ من x كل أجل من k ′(x) احُسب (
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.]1;+∞[ المجال على h للدالة أصلية دالة عينّ (
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.]1;+∞[ على f للدالة F أصلية دالة أوجد (
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.2 عند تنعدم والتي ]1;+∞[ على f للدالة F الأصلية الدالة استنتج (
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الثاني: التمرين
.Un+1 =
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2−Un
: n طبيعي عدد كل أجل من و U0 = 0 بـ: المعرفة (Un) المتتالية لتكن
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بـ: N على معرفة متتالية (Wn)

.Un = Wn : n طبيعي عدد كل أجل من بالتراجع برهن (
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معدوم. غير طبيعي عدد n حيث Vn = ln

( n

n +1

) بـ: المعرفة (Vn) المتتالية لتكن (
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.Sn = V1 +V2 + ...+Vn حيث n بدلالة Sn احُسب

1بالتوفــيق من 1 انتهىصفحة www.dzexams.com



وم
عل

ة,
عب

ش
03

نة
س

01 صفحة

: الرياضيات مادة في المحروس الفرض تصحيح

يلي: كما ]1;+∞[ المجال على معرفة دوال k و h ، g ، f : الأول التمرين

.k(x) = ln

(

x +
p

x2 −1

) و h(x) =
1

p
x2 −1

، g (x) =
x

(x −1)4
، f (x) =

x

(x −4)4
+

1
p

x2 −1

. 1

(x −1)3
+

1

(x −1)4
=

x −1+1

(x −1)4
=

x

(x −1)4
= g (x) :g (x) =

1

(x −1)3
+

1

(x −1)4
فإن: x > 1 كل أجل من أنه نبين (1

.]1;+∞[ المجال على g للدالة أصلية دالة G حيث G(x) عبارة استنتاج (2

حقيقي. ثابت C مع G(x) =−
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+C أصلية: دالة تقبل فهي ]1;+∞[ المجال على مستمرة g الدالة
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: ولدينا ]1;+∞[ المجال على للإشتقاق قابلة k الدالة : k ′(x) حساب (3

.]1;+∞[ المجال على h للدالة أصلية دالة تعيين (4

حقيقي. ثابت C مع H(x) = k(x)+C أي: h للدالة أصلية k الدالة ومنه k ′(x) = h(x) فإن: x > 1 كل أجل من أنه نلاحظ السابق السؤال من
F (x) =G(x)+k(x)+C وعليه f (x) = g (x)+h(x) الشكل: من تكتب f الدالة أن نلاحظ : ]1;+∞[ على f للدالة F أصلية دالة تعيين (5
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+C ومنه
F (2) = 0 معناه : 2 عند تنعدم والتي ]1;+∞[ على f للدالة F الأصلية الدالة استنتاج (6
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.Un+1 =
1

2−Un
: n طبيعي عدد كل أجل من و U0 = 0 بـ: المعرفة (Un) المتتالية لتكن : الثاني التمرين

.Wn =
n

n +1
بـ: N على معرفة متتالية (Wn)

. P (n) : Un =Wn : n طبيعي عدد كل أجل من P (n) الخاصية نسمي .Un =Wn : n طبيعي عدد كل أجل من بالتراجع نبرهن (1

محققة. P (0) إذن U0 =W0 ومنه W0 =
0

0+1
= 0 و U0 = 0 لدينا: n = 0 أجل من

.P (n +1) صحة ونبرهن 0 يساوي أو من كبر أ كيفي طبيعي عدد n أجل من P (n) الخاصية صحة نفرض
.P (n +1) : Un+1 =Wn+1

Un+1 =
1

2−
n

n +1

=
n +1

n +2
=

(n +1)

(n +1)+1
=Wn+1 ومنه Un+1 =

1

2−Un
=

1

2−Wn
لدينا:

.Un =Wn : n طبيعي عدد كل أجل من وعليه محققة، P (n +1) ومنه
معدوم. غير طبيعي عدد n حيث Vn = ln

( n

n +1

) بـ: المعرفة (Vn) المتتالية لتكن
.Sn =V1 +V2 + ...+Vn حيث (Vn) المتتالية من متتابعة حدود مجموع Sn ليكن (2

.n بدلالة Sn حساب أ)
ومنه Vn = ln
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)

= ln(n)− ln(n +1) : لدينا
Sn = ln(1)− ln(2)+ ln(2)− ln(3)+ ln(3)− ln(4)+ ...+ ln(n −1)− ln(n)++ ln(n)− ln(n −1)

= ln(1)− ln(n +1) =− ln(n +1)
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