
 

 

  المستوى النهائي  سلسلة تمارین الاحتمالات ثانویة مقدم محفوظ بقادریة ولایة البویرة 

  شجرة الاحتمالات  –الاحتمال الشرطي  –الحوادث المستقلة–احتمال حادثة :  تمارین للفهم) 1(

  ):1(التمرین 

  :نعتبر الحوادث التالیة. لزهرةونسجل ما یظهر على الوجه العلوي ل.6الى  1نرمي زهرة نرد  غیر مزیفة مرقمة من  
  A "5الحصول على رقم قابل للقسمة على       "B   " 3الحصول على رقم قابل للقسمة على "  
C  " الحصول على رقم زوجي        "  D  " الحصول على رقم فردي" 

  E  " وزوجي  3الحصول على رقم قابل للقسمة على"  
 EوDوCوBو A: عین الحوادث) 1(
  Dو Cقارن بین الحادثتین) 2(
 غیر متلائمتین ؟ Cو  Aهل الحادثتین ) 3(
  Bو Aنفس السؤال للحادثتین) 4(

 
  )1(حل التمرین 
هي مجموعة الإمكانیات ) 1( 1,2,3,4,5,6 

 5A          ، 3 ;6B  ،  2,4,6C   
 1,3,5D  ،   6E   

  Dو  Cالمقارنة بین الحادثتین -)2(
Cنلاحظ أن  D  وD C   

Cمتعاكستان لان  Dو  Cومنه الحادثتین  ØD وC D   
)3(-   6A C   اذن الحادثتینA  وC متلائمتان    
 )4(A B   اذن الحادثتینA وB غیر متلائمتین  
  

  )2(التمرین   
  . 6إلى  1زهرتي نرد غیر مزیفتین لونهما مختلفان و أوجه كل منهما مرقمة من 

  .نرمي هذین النردین و نسجل الرقمین الذین یظهران على الوجهین العلویین 
  .عین على شكل جدول مجموعة إمكانیات الحدوث  -)1( 
 : عین الحوادث التالیة  -)  2(  
A  : ظهور رقمین فردیین  
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B  : 7ظهور رقمین مجموعهما أكبر من .  
C  : ظهور رقمین أولیان.  
D  : ظهور رقمین أحدهما فردي و الآخر زوجي .  

    ,    ,    ,     ,  B D B D A C A B    
  .أحسب احتمالات كلا من الحوادث السابقة  –)3( 
 

  )2(حل التمرین 
  

  2Dو  1Dلیكن النردین : تعیین في جدول مجموعة إمكانیات الحدوث  –) 1(

6  5  4  3  2  1  1D  
2D  

 1;6   1;5   1;4   1;3   1;2   1;1  1  
 2;6   2;5   2;4   2;3   2;2   2;1  2  
 3;6   3;5   3;4   3;3   3;2   3;1  3  
 4;6   4;5   4;4   4;3   4;2   4;1  4  
 5;6   5;5   5;4   5;3   5;2   5;1  5  
 6;6   6;5   6;4   6;3   6;2   6;1  6  

  
  : تعیین الحوادث  -)2(

                  1;1 , 1;3 , 3,1 , 1;5 , 3;3 , 3;5 , 5;1 , 5;3 , 5;5A   
                 
         
2;6 , 3;5 , 3;6 , 4;5 , 4;6 , 5;5 , 5;6 , 6;2 , 5;3

5,4 , 6;3 , 6;4 , 6,5 , 6,6
B

    
  

  

                  2;2 , 2;3 , 2;5 , 3;2 , 3;3 , 3;5 , 5;2 , 5;3 , 5;5C   

                  
                 

1;2 , 1;4 , 1;6 , 2;1 , 2;3 , 2;5 , 3;2 , 3;4 , 3;6

4;1 , 4;3 , 4;5 , 5;2 , 5;4 , 5;6 6;1 , 6;3 , 6;5

D 
  

      3;5 , 5;3 , 5;5A B   

                        
                    

1;1 , 1;2 , 1;3 , 1;4 , 1;5 , 1;6 , 2;1 , 2;2 , 2;3 , 2;4 , 2;5 , 3;1

, 3;2 , 3;3 , 3,4 , 5;1 , 4;1 , 4;2 , 4;3 , 5;1 , 5;2 , 6,1

B 

  

                   1;1 , 1;3 , 1;5 , 2;2 , 2;4 , 3;1 , 3;3 , 4;2 , 5;1B D   
  
  : لات حساب الاحتما -)3(
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   9 3 14 7         ,      
36 12 36 18

p A p B     

   9 3 18 1         ,      
36 12 36 2

p C p D     

  3 1
36 12

p A B                ؛  4 1
36 9

p A C    

  18 1
36 2

p D               ؛  22 11
36 18

p B           و  9 1
36 4

p B D    

  
  ) 3(التمرین 

A  وB  حادثتان حیث   :  1
2

p A    و  3
4

p B و  2
5

p A B   

أحسب  ) 1(  Ap B     و Bp A  
أحسب  ) 2( p A B     ثم استنتج Ap B  

  :  )3(حل التمرین

    )1            (   
 

4
5A

p A B
p B

p A


    و   
 

2
85

3 15
4

B

p A B
p A

p B


    

   )2    (     1p A B p A B p A B        ومنه  

        1 3 2 31 1
2 4 5 20

p A B p A p B p A B             
 

  

   
 

 
 

3
320

11 101
2

A

p A B p A B
p B

p Ap A

 
   

 
  

 

  )4(التمرین 
    :یع تلامیذ السنة النهائیة حسب الجنس معطي في الجدول التالي في ثانویة توز  

الــــــــسن                                       ســــــنة 18أقل من   ســــــنة18  ســــــنة18أكثر من   المـــــــجموع
  نسالجـــ

  بنـــــــــــــات  5  30  25  60
  ذكـــــــــــــــور  0  20  20  40

  المجمـــــــــــــوع  5  50  45  100
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  :نختار تلمیذا عشوائیا
)ســــنة  18أحسب احتمال أن یكون التلمیذ  عمره )1(   )P A 
)أحسب احتمال أن تكون بنتا )2(   )P B 
)ســــنة 18أحسب احتمال أن یكون بنتا وعمرها )3(  )P A B  

):  أحسب الاحتمالات )4(   )BP A     و( )AP B و( ) ( )P B P A   مـــــاذا تـــــلاحــــظ ؟  
  

  :)4(حــــــل التمرین
)50ســــنة 18تلمیذ عمره احتمال أن یكون ال )1( ) 0,5

100
P A    

)60:احتمال أن تكون بنتا ) 2(   ) 0,6
100

P B    

)30:ســــنة  18احتمال أن یكون بنتا وعمرها ) 3( ) 0,3
100

P A B    

):  حساب الاحتمالات ) 4(   )BP A     و( )AP Bو ( ) ( )P B P A  :  
30( ) 0,5
60BP A     او( ) 0,3( ) 0,5

( ) 0,6B
P A BP A
P B

  
  

30( ) 0,6
50AP B       او( ) 0,3 3( ) 0,6

( ) 0,5 5A
P B AP B
P A

   
  

( ) ( ) 0,5 0,6 0,3P A P B     
  

 
  )5(التمرین

  . اء ونراقب الوجه العلوي للزهرة  نرمي زهرة نرد غیر مزیفة مرة واحدة في الهو 
نعتبر الحادثتین  :'' ''A   و الحصول على رقم زوجي'' ''B   3الحصول على رقم اكبر من او یساوي  

احسب P A    و P B 
  )5(حل التمرین

: یات هي مجموعة  الإمكان 1,2,3,4,5,6   
 2,4,6A         و 3,4,5,6B    

iهو  احتمال كل عنصر من  
1
6

P    مع 1, ,6iє   

''احتمال الحادثتان ''A  و'' ''B هو :  3 1
6 2

P A        و  4 2
6 3

P B    

  
  )6(التمرین 

  متساو وهو ضعف احتمال الحصولعلى 5و  4احتمال الحصول على الرقمین :نرمي زهرة نرد مغشوشة بحیث   
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2وهو 3؛  2احد الرقمین  
3

  .  6؛1ى احد الرقمین احتمال الحصول عل 

  ما احتمال الحصول على رقم زوجي ؟   
  : )6(حل التمرین

نضع      P 4 P 5  ومنه قانون احتمالP  معطى حسب الجدول التالي: 
6  5  4  3  2  1  ix  

2
3       2

  2
  2

3     iP x  
2

13  3
13  3

13  3
26  3

26  2
13    

                 P 1 P 2 P 3 P 4 P 5 P 6 1       
2معناه     2

3 2 2 3 1          13معناه
3 1   3ومنه

13   
  .احتمال الحصول على رقم زوجي : الحادثة Aنسمي   

: ومنه                3 3 2 13 1P A P 2;4;6 P 2 P 4 P 6
26 13 13 26 2

          

    
  )7التمرین

0,سه هو فریق لكرة القدم احتمال فوزه على مناف 0,إذا لم تمطر و   7   إذا أمطرت   5
0,فإذا كان احتمال سقوط المطر في یوم المباراة حسب الأرصاد الجویة هو  ، فما هو احتمال فوز الفریق على منافسه   4

  عندئذ ؟

  :)7(حل التمرین
)  "سقوط المطر"هو الحادث  Aلیكن  ) 0, 4p A   
A  عدم سقوط المطر" هو الحادث  "( ) 1 ( ) 1 0, 4 0,6p A p A      

  "  : فوز الفریق"هو الحادث  Bولیكن 
  : من الشجرة نجد ان احتمال الفوز هو 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )A Ap B p A p B p A p B    

( ) 0, 4 0,5 0,6 0,7 0,62p B      
  

  )8(التمرین 

  :اجري استبیان  في أقسام إحدى الثانویات فأعطى النتائج التالیة
  .من تلامیذ الثانویة یمارسون كرة الطائرة  %60.من تلامیذ الثانویة یمارسون كرة الید   20%
  .من تلامیذ الثانویة یمارسون كرة الید و كرة الطائرة معا   15%

  : ما احتمال أن یكون .سئل عشوائیا تلمیذ من هذه الثانویة  
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  . هذا التلمیذ یمارس كرة الید أو كرة الطائرة  -) 1(    
  . هذا التلمیذ لا یمارس كرة الید ولا یمارس كرة الطائرة - )2(   

  )8(حل التمرین

  :لنمثل الوضعیة بالمجموعات 
  :نعتبر الحوادث التالیة  

  A "مجموعة التلامیذ الذین یمارسون كرة الید"  
B  "مجموعة التلامیذ الذین یمارسون كرة الطائرة" 
C"الید والطائرة مجموعة التلامیذ الذین یمارسون كرة "  
Aهو ) التلمیذ یمارس كرة الید أو كرة الطائرة(الحادث ) 1(  B  

:   لدینا   ( ) ( )P A B P A P B P A B      
  0,2P A    0,6P B         و( ) 0,15P A B  

):  إذن   ) 0, 2 0,6 0,15 0,65P A B    
A: هو الحادث المعاكس لـ ) التلمیذ لا یمارس كرة الید ولا یمارس كرة الطائرة: (الحادث)  2( B  

   p C p A B     ومنه   1 1 0,65 0,35p C p A B       
  
  

  :)9(التمرین 
أي ( كریات بالإرجاع   3على التوالي  نسحب. لا نفرق بینها عند اللمس  5إلى  1كریات مرقمة من  5یحوي صندوق 

نسجل بالترتیب الأرقام التي تحملها الكریات المسحوبة لنحصل عندئذ على ) بعد كل سحبة نعید الكریة إلى الصندوق 
  5،  4،  3،  2،  1ثلاثة أرقام من بین 

  ما هو عدد الأعداد الممكنة ؟) 1 
  ما هو عدد الأعداد الممكنة ؟. ة المسحوبة نعید التجربة هذه المرّة لكن دون إرجاع الكری) 2
  " 4الكریة الثانیة المسحوبة تحمل الرقم "  Aما احتمال الحادثة  -   
  
  :)9(حل التمرین  
إمكانیات بالنسبة لرقم المئات ، من أجل  5هناك ( الأعداد المحصل علیها مشكلة من المئات و العشرات و الآحاد ) 1( 

) إمكانیات لرقم الآحاد  5إمكانیة و من أجل كل إمكانیة للعشرات هنا  25یات لرقم العشرات أي إمكان 5كل إمكانیة هناك 
5و بالتالي هناك  5 5 125   عددا ممكنا  

5في الحالة الثانیة هناك ) 2( 4 3 60    رجع حیث أن الأرقام مختلفة مثنى مثنى ، الكریة المسحوبة لا ت( عددا(  
  :  " 4الكریة الثانیة المسحوبة تحمل الرقم " Aالمخرج الذي یحقق الحادثة  -
إمكانیات لرقم الآحاد أي  3إمكانیات لرقم المئات و لكل إمكانیة تبقى  4رقما للعشرات فتبقى  4یناسب وضع الرقم   

4 1 3 12   حالة ملائمة و بالتالي :  12 1
60 5

P A    

  :)10(التمرین
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  5،  3،  1قریصات مرقمة بالأرقام ثلاثو  8،  6،  4،  2،  0قریصات مرقمة بالأرقام خمسصندوق یحوي    
  نسحب عشوائیا على التوالي و دون إرجاع قریصتین من الصندوق . لا نمیز بینها عند اللمس       

 ما احتمال الحصول على رقمین زوجیین ؟
 

  :)10(التمرین  حل
  
  "القریصة الثانیة تحمل رقما زوجیا " الحادثة  Bو" القریصة المسحوبة الأولى تحمل رقما زوجیا " الحادثة  Aنسمي 

)5واضح أن  )
8

p A   و نرید حساب( )p A B  اي( ) ( / )  p A p B A حسب التعریف  

)و     / )p B A  أرقام  7هو احتمال سحب رقما زوجیا من الصندوق الذي بقي فیه أربعة أرقام زوجیة من بین  
)4أي             / )

7
p B A   

5و بالتالي     4 5( )
8 7 14

p A B     

  
  ) 11(التمرین 

  نعتبر شجرة الإحتمالات التالیة   

  أكمل شجرة الإحتمالات) 1(

:الإحتمالات التالیة  ماذا تمثل)2(       Ap B و Ap B 
  ؟

: عیَن ) 3( p A B  و p A B  

إستنتج) 4( p B  

  

  : )11(التمرین  حل

  نكمل الشجرة باستعمال القواعد الخاصة بالشجرة ) 1(

: قراءة فروع الشجرة نجد ب) 2(  0,4Ap B   

و     0,9Ap B   
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:من الشجرة و باستعمال خاصیة الفرع والطریق او المسلك من الشجرة نجد ) 3(
      0,2 0,4 0,08Ap A B p B p A       

      0,8 0,9 0,72Ap A B p A p B       

  :حتمالات الطرق المؤدیة إلى الحادث نجد من الشجرة و باستعمال الخاصیة المتعلقة بمجموع إ) 4(

             
0,2 0, 4 0,8 0,9 0,72 0,08 0,8

AAp B p A B p A B p A p B p B p A        

      
  

  )12(التمرین
یحتوي وعاء على ثلاث كرات حمراء وأربع كرات خضراء، نسحب من هذا الوعاء كرتین على التوالي بدون ارجاع الكرة 

  الى الكیس قبل السحب الموالي  
    استعمل شجرة الاحتمالات لنمذجة هذه الوضعیة) 1(
  :حیث BوAاحسب  احتمال تحقق كل من الحدثین) 2(

A: " الحصول على اللونین معا"  
B: " الحصول على لون واحد"  
  B وAاحسب احتمال الحادثتین , نسحب في هذه المرّة ثلاث كرات على التوالي ) 3(
  
  :)12(حل التمرین   

 Rكماهي مبیّنة في المخطط المقابل، حیثیشیر الحرف  عند نمذجة الوضعیة المطروحة في هذا لتمرین نعد شجرة الاحتمالات
  .إلى كرة خضراء Vإلى كرة حمراء ویشیرالحرف 

  :Aحساب احتمال الحادثة )أ( 
  "الحصول على اللونین معا " :Aالحادثة 

  . أي سحب  كرة حمراء وأخرى خضراء بغض النظر عن  اللون الذي یظهر أوّلا
هذا الحادث یتكون من مسارین    ;R V  و ;V R.  

احتمال تحقق المسار  ;R V  3هو 4
7 6

 و احتمال تحقق المسار ;V R  

4هو   3
7 6

.  

3العدد 
7

  صول على كرة حمراء في السحب الأوّلهو احتمال الح  
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4و العدد 
6

هو احتمال شرطي وهو احتمال الحصول على كرة خضراء في السحب الثاني علما أنّ السحب الأوّل أعطى  

  كرة حمراء

: هو  Aاحتمال تحقق الحادثة اذن    3 4 4 3 24 4
7 6 7 6 42 7

p A        

  : Bحساب احتمال الحادثة )ب(
  .أي كرتین من لون أحمر أو كرتین من لون أخضر" الحصول على لون واحد : " هي Bلحادثة ا
هذا الحادثیتكوّن من مسارین   ;R R  و ;V V.  

احتمال تحقق المسار   ;R R  3هو 2
7 6

  المسار و احتمال تحقق ;V V 4هو 3
7 6

.  

:    هو Bاذن احتمال تحقق الحادثة    3 2 4 3 18 3
7 6 7 6 42 7

p B        

  :هذه الوضعیة تنمذج بالشجرة كما یلي: سحب ثلاث كرات على التوالي بدون ارجاع ) 3(  
  :Aحساب احتمال الحادثة ) أ( 

  أي كرة حمراء وكرتین خضراوین أو كرتین حمراوین وكرة خضراء" ا الحصول على اللونین مع" 

مسارات  6تتكوّن من Aالحادثة  ; ;R R V  ، ; ;R V R،  

 ; ;R V V  ، ; ;V R R، ; ;V R V  ، ; ;V V R.  

  3 2 4 3 4 2 3 4 3
7 6 5 7 6 5 7 6 5

4 3 2 4 3 3 4 3 3 180 6
7 6 5 7 6 5 7 6 5 210 7

p A                    
     

                    
     

  

  :Bحساب احتمال الحادثة ) ب( 

  كرات خضراء 3أي ثلاث كرات حمراء أو " الحصول على لون واحد " 

تتكوّن من مسارین هما Bالحادثة  ; ;R R R  ، ; ;V V V.  

  3 2 1 4 3 2 30 1
7 6 5 7 6 5 210 7

p B              
   

  

  Aهي الحادثة المعاكسة للحادثة  Bالحادثة یمكن ملاحظة ان : ملاحظة  

: ومنه یمكن حساب احتمالها كما یلي       180 30 11 1
210 210 7

P B P A P A        

  

  ): 13(تمرین ال
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  : تلمیذ یدرسون لغة أجنبیة ثانیة یتوزعون حسب اختیارهم لهذه اللغة ؛ كما یوضحه الجدول التالي   250في ثانویة یوجد 

ددات التر 
  )التواترات(

  المجموع   الاسبانیة   الإیطالیة   الانجلیزیة

  0.40  0.156  0.044  0.20  الذكور 
  0.60  0.324  0.156  0.12  الاناث 

  1  0.48  0.20  0.32  المجموع 
  

  .في تجربة عشوائیة نختار تلمیذا واحدا عشوائیا 

  : نعتبر الحوادث التالیة 

A : " التلمیذ المختار یدرس الإنجلیزیة     "F " : التلمیذ المختار أنثى    "  

G  " التلمیذ المختار ذكر  " T  " التلمیذ المختار یدرس الإیطالیة   "E  "ر یدرس الاسبانیة التلمیذ المختا "  

أحسب الاحتمال الذي نرمز له   )1(   FP A  والذي یعني أن التلمیذ یدرس الإنجلیزیة علما أنه أنثى 

  في الفروع التالیة لهما  EوT و   Aن  و الحوادثفي الفرعین الاولی  Gو   Fشكل شجرة الاحتمالات مبرزا فیها الحادثتین) 2(   

  : )13(التمرین  حل

: عدد التلامیذ الاناث في الثانویة  هو 
0.60 250 150         تلمیذة   150أي  

: التلمیذات اللائي تدرسن الإنجلیزیة هو  عدد    
0.12 250 30        تلمیذة   30أي  

اذن      30 1 0.2
150 5FP A      هذا

0.12:  الاحتمال  یساوي أیضا  0.2
0.6

     أي

 
 

P A F
P F

  

في المستوى الأول    :شجرة الاحتمالات )  2(
لدینا    0.6P F      و  0.4P G   

  .قد  تحققت  Gو  Fعلما ان الحادثتین     Eو   Tو   A:  في المستوى الثاني  نسجل احتمالات الحوادث     
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: مثلا   0.12 0.2
0.6FP A         و   

 
0.044 0.11

0.4G

P T G
P T

P G


    

و      GP E G P E P G     أي   
 

0.156 0.39
0.4G

P E G
P E

P G


    

  : )14(التمرین
  .نسحب عشوائیا عددا من الكرات على التوالي دون إرجاع. یحتوي كیس ثلاث كرات بیضاء و كرتین حمراوین

  :نعتبر الحوادث التالیة
M ":الكرتان مختلفتا اللون. "  
N ":كرة على الأكثر حمراء."  

  .مستقلتان Nو  Mإذا كان عدد الكرات المسحوبة اثنتین، هل الحادثتان )1(    
  .مستقلتان Nو  Mإذا كان عدد الكرات المسحوبة ثلاثة، هل الحادثتان ) 2(  
  

  : )14(حل التمرین
  :سحب كرتین ) 1( 

  Rو للحمراء بــ   Bنرمز للكرة البیضاء بالحرف    
: مجموعة النتائج هي   ( , ),( , ),( , ),( , )E B B B R R B R R  

3( )
4

p N     2و( )
4

p M        2ولدینا 3 3( ). ( )
4 4 8

p M p N   

 ( , ),( , )M N B R R B     2:        إذن 1( )
4 2

p M N    

)نلاحظ ان       ) ( ). ( )p M N p M p N      إذن,N M غیر مستقلتین  
:سحب ثلاث كرات تكون مجموعة النتائج) 2(  

 ( , , ), ( , , ), ( , , ), ( , , ), ( , , ),( , , )( , , ),( , , )E B B B B B R B R B R B B B R R R B R R R B R R R  
6 3 4 1( ) ; ( )
8 4 8 2

p M p N       3و منه( ). ( )
8

p M p N   

 ( , , ),( , , ),( , , )M N B B R B R B R B B          ،3( )
8

p M N   

)نلاحظ أن  ) ( ). ( )p M N p M p N    إذنM  وN حادثتان مستقلتان  
  

  ) 15(مرین الت

  Nو  كرتین سوداء  Vكرات خضراء   3و  Rكرات حمراء  4یحتوي كیس على 

  نسحب عشوائیا من الكیس كرة واحدة 
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  عین قانون الاحتمال لهذه التجربة ) 1(

  التجربتان متماثلتان ومستقلتان . ید الكرة الأولى المسحوبة  الى الكیس قبل السحب الموالي بحیث نع, نعید هذه التجربة مرتین ) 2(

  شكل شجرة كل المخارج للسحب الأول والثاني مبینا احتمال كل مخرج في كل فروع الشجرة )  أ(  

أحسب , "  ء فقط الحصول على كرة واحدة حمرا"  S: لیكن الحادث التالي ) ب(   P S  

  : )15(حل التمرین

  كرات   9: مجموع الكرات في الكیس هو) 1( 

: احتمال سحب كرة حمراء هو   4
9

P R   

:  احتمال سحب كرة خضراء هو  3
9

P V   

: احتمال سحب كرة سوداء هو   2
9

P N   

  سحب كرتین على التوالي بالارجاع: شجرة المخارج للتجربتین )أ) (2( 
:حساب ) ب(  P S وهو الحادث الذي یتحقق بالمخارج التالیة : ,R V  و ,R Nو ,V Rو ,N R  

  هذا الاحتمال هو مجموع احتمالات كل مخرج تكون فیه الكرة المسحوبة حمراء 

  4 3 4 2 3 4 2 4 40
9 9 9 9 9 9 9 9 81

P S           

  
  

  : )16(التمرین
بعد كل سحب نعید : نسحب من الكیس كریتین على التوالي بحیث . كرات خضراء  3كرات حمراء و  5یحتوى كیس على 

  .الكرة المسحوبة إلى الكیس قبل السحب الموالي 
  .استعمل شجرة الاحتمالات لنمذجة هذه التجربة العشوائیة 

  ما احتمال الحصول على كریتین من نفس اللون  ؟ ) 1(
  .ما احتمال الحصول على كرة خضراء في السحب الثاني ) 2(
  : )16(حل التمرین 
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  : توضیح حول الشجرة

  : 1السحبة 
عند سحب كرة من الكیس نحصل  إما على كرة 

كما هو موضح  Vأو كرة خضراء Rحمراء 
: على الشجرة و لدینا   5R

8
p    ) نسحب

  ) كرات  8كرات حمراء من بین  5
: و لدینا   3V

8
p   ) كرات  3نسحب

  ) كرات  8خضراء من بین 

  :  2السحبة 

  .الكرة الأولى من الكیس ثم إعادتها للكیس نسحب كرة أخرى بعد سحب 
:  كما یظهر على الشجرة و لدینا  Vأو Rفإن السحبة الثانیة هي إما Rفإذا كانت الكرة المسحوبة في أول سحبة هي 

  5R
8Rp   أي احتمال ظهورR  علما أننا تحصلنا علىR  1في السحبة .  

: و لدینا   3V
8Rp  أي احتمال ظهورV  علما أننا تحصلنا علىR  1في السحبة .  

  .في السحبة الثانیة  Vأو  Rفلدینا Vلشيء إذا كانت السحبة الأولى هي و نفس ا
احتمال الحصول على كریتین من نفس اللون أي ) 1( ;R R أو V;V  

1و لیكن    1
5 5 3 3 34 17     : 
8 8 8 8 64 32

p p         اي ;R Rاو V;V  

: احتمال الحصول على كرة خضراء في السحب الثاني اي ) 2( ;R Vاو V;V    

2و لیكن    2
3 3 5 3 24 3      : 
8 8 8 8 64 8

p p       

  
  :    )17(تمرین ال
  . أربع كرات بیضاء و ثمان كرات حمراء  یضم كیس   

  مستقلتان ؟ 2Bو  1Bهل الحادثتان . نسحب عشوائیا كرتین على التوالي دون إرجاع   - 1   

1B  " 2، " الكرة الأولى بیضاءB  "لثانیة بیضاء الكرة ا"  
  مستقلتان ؟ 2Bو  1Bهل الحادثتان  .نسحب الآن عشوائیا كرتین على التوالي مع الإرجاع   -2  
  

  )17(التمرین  حل
1 (1

4 1( )
12 3

p B        ،2
4 3 8 4 44 1( )

12 11 12 11 132 3
p B          ،1 2

4 3 1( )
12 11 11

p B B     
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1بما أن  1 1
11 3 3

    1فإن الحادثتینB  2وB غیر مستقلتین  

2 (1
4 1( )

12 3
p B      ،2

4 4 8 4 48 1( )
12 12 12 12 144 3

p B           ،1 2
4 4 1( )

12 12 9
p B B     

1بما أن  1 1
9 3 3

   1لحادثتین فإن اB  2وB   مستقلتان  

  

 ) 18(التمرین 

  , في قسم  من مدرسة یوجد درجان یحویان قریصات 
  حمراء  5قریصات سوداء و  3: والدرج الثاني  یحوي , حمراء   3الدرج الأول یحوي قریصتین سوداء و

  ة واحدة عشوائیا نختار عشوائیا درجا فنسحب قریص
  "القریصة المسحوبة حمراء" R: و الحادث " القریصة مسحوبة من الدرج الأول "  1U: نعتبر الحوادث التالیة 

  " ي القریصة  مسحوبة من الدرج الثان"  2U: الحادث                        
  شكل شجرة المخارج ) 1(
3: تحقق هو العدد  1Uعلما ان الحادث  Rبین ان احتمال الحادث ) 2(

5
  

  أكمل الشجرة مبینا فیها احتمال كل  مخرج من المخارج) 3(
  : )18(حل التمرین 

  تشكیل الشجرة ) 1( 
  5قریصات حمراء  في الدرج الأول من بین  3توجد ) 2( 

  قریصات
  اذن  احتمال سحب قریصة حمراء من الدرج الأول 
هو   

1

3
5UP R   

  تكملة الاحتمالات )  3(
  
  

  

 )91(التمرین 

من مجموع تلامیذ الثانویة  لیسوا   %70لى هذا إضافة ا.  من التلامیذ ذكور نصفهم داخلیون   %40في ثانویة یوجد 
  : نسأل تلمیذا عشوائیا من هذه الثانویة و نعتبر الحوادث التالیة .  داخلیین 

C   " التلمیذ المختار من جنس ذكر  .     "A   " التلمیذ المختار داخلي "  

    داخلي A  A  المجموع

www.dzexams.com

https://www.dzexams.com


 

 

  .أكمل قیم  التواترات في الجدول المقابل ) 1(  
ما هو احتمال أن یكون التلمیذ المختار لا ) 2(   

  لي ؟یكون ذكرا   وصفته داخ
  ما هو احتمال ان تكون صفته داخلي , علما أن التلمیذ لیس ذكرا  ) 3(   
  

  :  )19(التمرین حل  

من معطیات التمرین )  1(      
: وبحساب الفروق  بین التواترات نجد 

1 0, 4 0,6   
من مجموع تلامیذ الثانویة    % 70و   

70: لیسوا داخلیین تعني  0,7
100

   

1و   0,7 0,3   
0,4: نصف الذكور داخلیون تعني تواترها هو      0, 2

2
   .  

: احتمال أن یكون التلمیذ المختار لا یكون ذكرا  وصفته داخلي هو ) 2(   p A C  
:   ومن الجدول نجد    0,1p A C   

: احتمال ان تكون صفته داخلي علما أنه لیس ذكرا هو ) 3(     
 

 
0,1 1
0,6 6C

p A C
p A

p C


    

  

 )20(التمرین 

  في إحدى حدائق التسلیة توجد عجلة كبیرة مقسمة إلى مناطق مرقمة
  یقوم المشرف على هذه اللعبة .و ملونة كما هو مبین في الشكل المقابل  

  .عد عدة ثواني و یعلن عن الرقم الفائز المحدد بالسهم بتدویر العجلة التي تتوقف ب
  :أحسب احتمالات الحوادث التالیة ) 1
A  " 5الرقم الفائز مضاعف لـ  "  
B  " 5الرقم الفائز لیس مضاعفا لـ   "  
C  " 11الرقم الفائز زوجي و أقل من                  " 

  یختار رقما واحد دنانیر ثم 10هذه اللعبة تقتضي أن یدفع كل لاعب ) 2
  DA 100یربح اللاعب   أزرقاإذا استقر السهم عند الرقم المختار وكان لونه  -   
  DA 50یربح اللاعب  بنیاإذا استقر السهم عند الرقم المختار وكان لونه  -   
  DA 10یربح اللاعب  أخضراإذا استقر السهم عند الرقم المختار وكان لونه  -   

0,   Cالذكور       4
  Cلیس ذكور      
  المجموع       1
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  . ا  لا یربح اللاعب أي شيء أصفرم عند الرقم المختار وكان لونه إذا استقر السه -   
  الربح الحقیقي الذي یجنیه كل لاعب یجرب حظه Xنعتبر  
  هل هذه اللعبة عادلة ؟. و احسب أمله الریاضیاتي  Xعرّف قانون الاحتمال للربح الحقیقي  -  
  

 )20(لتمرین حلا 

 E=} 15;14;13;12;11;10;9;8;7;6;5;4;3;2;1{لدینا ) 1

  3و الموجودة على العجلة هو  5عدد الأرقام المضاعفة لـ 
و منه               3 1

15 5
P A    

B  هي الحادثة العكسیة للحادثةA    1ومنه 4( ) 1 ( ) 1
5 5

p B p A      

)یمكن حساب  - :ملاحظة  )p B مباشرة ولكن یفضل الاستفادة مما سبق  
5 1( )

15 3
p C    

2 (  
  
  
  

7 4 2 2 190 38( ) ( 10) 0 40 90
15 15 15 15 15 3

E X             

  و بالتالي اللعبة غیر عادلة.  
 تكون اللعبة عادلة إذا كان الأمل الریاضیاتي معدوما  
  

  )21(التمرین

  أفراد  4ت احسب احتمال  أن یكون في عائلة ذا. نفرض أن احتمال میلاد ذكر واحتمال میلاد أنثى في عائلة ما متساویین 

  ) .المولود الأول(البكر هو الذكر ) 1(

  عدد الإناث یساوي عدد الذكور   - )2(      

  یوجد إناث فقط    - )3(      

  : )21(حل التمرین

  "میلاد ذكر "  Gونسمي الحادثة   "   میلاد أنثي " الحادثة    Fنسمي     

+ 90 + 40 0 - 10 
ix  

2
15

  
2

15
  

4
15

  
7

15
  

( )ip X x  
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:ما أن احتمال میلادبنت تساویاحتمال ذكر إذن ب    1
2

P F P G   

  :یمكن تمثیل هذه الوضعیة بشجرة احتمالات
  Fإذا كان البكر هو الانثي -
  
  Gاذاكان البكر هو الذكر -
  

یوجد (یمثل إمكانیة أو مخرج " طریق" كل
1انیة متساویة الاحتمالإمك 16

16
 (  

مخارجها "  البكر هو ذكر" A لتكن الحادثة 
  :و هي   8
 :GFFF  وGFFGوGFGFو

GFGGوGGFFوGGFGوGGGF
  GGGGو

  8 1
16 2

p A    

  : وهي  6مخارجها "  عدد الإناث یساوي عدد الذكور" B لتكن الحادثة 
FFGG  وFFGGوFGGFوFGFGوGFGFوGGFF  

  6 3
16 8

p B    

:  واحتماله    FFFFمخرج واحد فقط هو "  یوجد إناث فقط"   Cلتكن الحادثة    1
16

p C   
  

 )22(التمرین 
  .    كرات بیضاء غیر متمایزة عند اللمس2كرات خضراء و   3 كرات حمراء و 5یحتوي كیس على     
  . كرات على التوالي دون إرجاع و نعتبر أن كل الكرات لها نفس الاحتمال  2نسحب عشوائیا    

  .مثل الوضعیة بواسطة شجرة الاحتمالات )1(
  :أحسب احتمال الحصول على ) 2(
  . "اللون  كرتین من نفس "A)  أ(
  .  "كرة خضراء في السحب الأول  "C) ب(
 " .اللونین معا  "D) ج(
  .أحسب احتمال الحصول على كرة خضراء  في السحب الثاني ) 3(
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V

3
10

V
2
9

B2
9

R

5
9

B2
10

V
3
9

B1
9

R

5
9

R

5
10

V
3
9

B2
9

R

4
9

  

  )22(حل الـتمــرین
  نرمز: شجرة الاحتمالات) 1

  .للكرة البیضاء  B:  بـ 
V   للكرة الخضراء.  
R   للكرة الحمراء.  
  

  
  
  

  

V:له ثلاث مسارات     Aالحدث) أ)   (2( V أوB BأوR R  :

  3 2 2 1 5 4 14
10 9 10 9 10 9 45P A        

V:له ثلاث مسارات   Cالحدث) ب(      V أوV BأوV R  :

  3 2 2 1 5 4 14
10 9 10 9 10 9 45P C        

V:مسارات   5له  Dالحدث) ج(      R أوV BأوB VأوB R  
Vأو BأوR B

  
  3 2 3 5 2 3 2 5 5 3 5 2 31

10 9 10 9 10 9 10 9 10 9 10 9 45P D              

D) : 2(طریقة         A   معناه  :    14 311 1
45 45

P D P A      

لیكن) 3 P E  احتمال الحصول على كرة خضراء في السحب الثاني.  
V:له ثلاث مسارات    Eالحدث V أوB VأوR V  :

  3 2 2 3 5 3 3
10 9 10 9 10 9 10P E        

  

  :   )23(التمرین
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  كرات خضراء  8كرات صفراء و  4یحتوي وعاء على 
  ین  على التوالي و بدون إرجاع نسحب كریت

  . احسب احتمال الحصول على كرة صفراء ثم كرة خضراء  -)1(
  . احسب احتمال الحصول على كرة خضراء ثم كرة صفراء ) أ(  
  ). اللونین معا (احسب احتمال الحصول على نفس اللون ) ب(  

  .استعمل شجرة الاحتمالات لنمذجة كلا من الوضعیة السابقة و حساب الاحتمالات  -)2(
  

  : )23(حل التمرین

  حادثة الحصول على كرة خضراء في أول سحب  1Vحادثة الحصول على كرة صفراء في أول سحب   و 1Jنفرض)1(
  حادثة الحصول على كرة خضراء في ثاني سحب 2Vحادثة الحصول على كرة صفراء في ثاني سحب   و نفرض  2Jو 

4 8 8
12 11 33

        
11 2 1 2V . VJP J P J P  

     
11 2 1 V 2

8 4 8V V .
12 11 33

P J P P J     

           
1 11 2 1 2 1 2 1 V 2

4 3 8 7V V . V . V   
12 11 12 11

1 14 17
11 33 33

JP J J P P J P J P P      

  

 
  

  :  ة الوضعیة باستعمال شجرة الاحتمالات نمذج -)2(

 1
4J

12
p   و 

1J 2
3J

11
p       ومنه     

11 2 1 J 2
4 3 1J J J J

12 11 11
p p p      

-  
1 2

8V
11Jp      و     

11 2 1 J 2
4 8 8J V J V

12 11 33
p p p      

 1
8v

12
p     و 

1 V 2
4J

11
p    ومنه      

11 2 1 2
8 4 8V J V J

12 11 33Vp p p      

-   
1 v 2

7V
11

p    و     
11 2 1 V 2

8 7 14V V V V
12 11 33

p p p      
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  الامل الریاضي–المتغیر العشوائي  :تمارین للفهم ) 2(

  : )24(التمرین
عدد الكرات  Xنسحب كرتین عشوائیا و نعتبر). N(و الباقي سوداء B)(منها بیضاء  3كرات متماثلة ،  5یضم كیس  

  البیضاء المحصل علیها ،
  :في كل من الحالات التالیة  Xلمتغیر العشوائي قانون الاحتمال ل عین

  في آن واحد كرتینسحب ) 1(
  السحب على التوالي دون إرجاع ) 2(
  السحب على التوالي مع الإرجاع) 3( 
  

  :  )24(التمرین حل
  : في آن واحد كرتینسحب ) 1(
2هنا لا یهم الترتیب و التكرار غیر مسموح و علیه فعدد المخارج الكلي هو 

5 10C   كلهم من الشكل ،
 ( ; ), ( ; ), ( ; )N N N B B B  

0Xالحادث    حالة واحدة ( 1الكرتین سوداء وعدد الحالات لسحب كرتین سوداء هي : یعني(  
)1و منه   ; ) ( 0)

10
p N N p X    

1Xالحادث   یعني الحصول على كرة بیضاء وبالتالي الأخرى تكون سوداء ومنه:  
6( ; ) ( 1)

10
p N B p X   ،  

2Xالحادث   یعني الحصول على كرتین بیضاء ومنه :  
3( ; ) ( 2)

10
p B B p X    

  :  السحب على التوالي دون إرجاع) 2(
اختیارات  5ینا دلسحب الكرة الأولى ل(         20هنا الترتیب مهم و التكرار غیر مسموح و علیه فعدد المخارج الكلي هو 

  اختیارات مادام الأولى لم تعاد إلى الكیس و بالتالي 4و إذا ما أردنا سحب الكرة الثانیة نجد أمامنا 
2إذن )  5×  4=  20دد المخارجع  1 2( ; ) ( 0)

5 4 20
p N N p X      

2 3 3 2 12(( ; ), ( ; )) ( 1)
5 4 5 4 20

p N B B N p X        
3 2 6( ; ) ( 2)
5 4 20

p B B p X     

  : السحب على التوالي مع الإرجاع ) 3(
 5ا مادام الكرة المسحوبة تعاد إلى الكیس فیمكن سحبها في المرة الثانیة و علیه فأمامن( هنا الترتیب مهم و التكرار مسموح 

5اختیارات كلما أردنا سحب كرة و بالتالي فعدد المخارج الكلي  25 5  (  

2  1  0  
ix  

3
10

  6
10

  1
10

  ip  

 

2  1  0  
ix  

6
20

  12
20

  2
20

  ip  
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2 2 4( ; ) ( 0)
5 5 25

p N N p X       ،  
2 3 3 2 12(( ; ), ( ; )) ( 1)
5 5 5 5 25

p N B B N p X        
3 3 9( ; ) ( 2)
5 5 25

p B B p X      

  
  )25(التمرین

  ضعف احتمال ظهور  Aل الحرف قطعة نقود صنعت مزیفة بحیث عند رمیها یكون احتمال ظهور الوجه الذي یحم
  . Bالوجه الآخر و الذي یحمل الحرف 

  : أحسب الاحتمالات التالیة ) 1(
          ,    ,    ,   p A B p A p B p A  

  .دج  50یعطي خسارة  Bدج و ظهور الوجه  100یعطي ربح   Aنفرض أن ظهور الوجه  –)2( 
  .المتغیر العشوائي الذي یأخذ قیم الربح أو الخسارة  Xلیكن 
  Xأكتب قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي )أ(  
 Xأحسب الأمل الریاضیاتي للمتغیر )ب(  
 Xأحسب التباین و الإنحراف المعیاري للمتغیر ) ج(  

  
  )25(حل التمرین

: لتكن مجموعة الإمكانیات ) 1( ,A B    1p    و منه    1p A p B   
: لكن       2p A p B  و منه : 3 1p B   

: إذن      1
3

p B   و علیه  2
3

p A   

    2 11 1
3 3

p A p A      

حساب  p A B   :       p A B p A p B p A B     

 1 21
3 3

p A B        و منه  0p A B   

  :Xحتمال للمتغیر العشوائي قانون الا) أ) (2(
  Xقیم   100  -50
1
3

  2
3

   p X  

  : Xالأمل الریاضیاتي للمتغیر ) ب(  

  2 1 200 50100 50 50
3 3 3

E X 
       

: التباین ) ج(         2 22 1 2 1V X 100 50 50 50 2500 10000 5000
3 3 3 3

         

2  1  0  
ix  

9
20

  12
25

  4
25

  ip  
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  : الانحراف المعیاري  -  
:       لدینا       V XX        و منه   :  70,7X   

  

  : )26(تمرین ال
كل منهما ذو أربعة دینارا على الترتیب و یرمي منظم اللعبة حجري نرد متوازنین  10و  B  ،6و  Aیدفع لاعبان 

  .و یدفع للاعبین ضعف مجموع رقمي الوجهین الظاهرین بعد الرمي  4إلى  1أوجه مرقمة من 
  .أحسب أمل الربح لكل لاعب  -    

  
  )26( حل التمرین  

: عند رمي الحجرین مجموعة النتائج الممكنة هي  2,3,4,5,6,7,8S   
  ن الظاهرین باعتبار أن النتیجة هي مجموع الرقمی

ضعف مجموع الرقمین هو     4,6,8,10,12,14,16S  :  
  ستة دنانیر و یأخذ ضعف النتیجة و بالتالي  Aیدفع اللاعب 
: قیم الربح هي  2,0,2,4,6,8,10E   )قیم المتغیر العشوائي(  

  :قانون الاحتمال یعطى بالجدول التالي

و    
7

1

1i
i
p



  

  : الأمل الریاضیاتي هو 
1 2 3 4 3 2 1 64( 2) (0) (2) (4) (6) (8) (10) 4

16 16 16 16 16 16 16 16
                   

  .دینارا  4هو  Aإذن أمل الربح بالنسبة للاعب  
4و بالتالي أمل ربحه  Aللاعب  ixمن كل القیم  4نطرح  Bلحساب  أمل الربح للاعب  0      

  ) له و لا علیه  لا( اللعبة عادلة  Bبالنسبة للاعب  
  اذا كان الأمل موجبا فاللعبة في صالح اللاعب  :ملاحظة

    اذا كان  الأمل سالبا فاللعبة لیست في صالح اللاعب  
   عادلة(اذا كان الأمل معدوما فاللعبة متوازنة(  

  

  : )27(التمرین
اذا ظهر 50DAو نربح  1اذا ظهر الرقم   10DAنربح : بحیث  6الى  1نرمي زهرة نرد متجانسة  اوجهها مرقمة من 

  .اذا ظهر رقم من الارقام المتبقیة الأخرى   20DAونخسر  6الرقم 
  وافقة لها المتغیر العشوائي الذي یرفق بكل امكانیة قیمة الربح او الخسارة الم Xلیكن    
  عین قیم المتغیر العشوائي ) أ(  
  عین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي ) ب( 

10 8  6 4 2 0 -2 
ix  

1
16

  
2

16
  

3
16

  
4

16
  

3
16

  
2

16
  

1
16

  ip  
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  احسب معدل الربح او الخسارة ) ج( 
  
  :  )27(حل التمرین 
: مجموعة المخارج هي )أ(   1,2,3,4,5,6E  ومنه قیم المتغیر العشوائي هي 20,10,50  

  : نون الاحتمال للمتغیر العشوائي قا) ب(    
    1

150 6
6

   p p X p  

    2
110 1
6

p p X p   
  

    3
4 220 2,3, 4,5
6 3

     p p X p
  

  
50

  
10

  
20

  
iX x

  1
6  

1
6  

4
6  

 i ip p X x 
  

  :معدل الربح او الخسارة هو الامل الریاضي  ) ج(

  4 1 1 1020 10 50
6 6 6 3

E X 
       

  
  
  

  :  )28(التمرین

  ا نسحب عشوائی. كریات خضراء  5كریات صفراء و  8كریات حمراء و  3كریات بیضاء و  4یحتوى كیس على 
  .كرة من الكیس  

 1و بكل كرة صفراء العدد   - 3و بكل كرة حمراء العدد   2الذي یرفق بكل كرة بیضاء العدد  Xلیكن المتغیر العشوائي 
  .  -1و بكل كرة خضراء العدد  

  . Xعین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي ) 1(
  . Xب كلا من الأمل الریاضیاتي و التباین و الانحراف المعیاري للمتغیر العشوائياحس) 2(
  

  : )28(حل التمرین

   20عدد الكریات هو :  Xتعیین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي ) 1(
  حمراء او صفراء او خضراء  اما بیضاء او: عملیة سحب كریة واحدة نتائجها هي  

1: احتمال الحصول على كرة بیضاء هو   
4 1

20 5
p    

2: احتمال الحصول على كرة حمراء هو   
3

20
p   

3: احتمال الحصول على كرة صفراء هو  
8 2
20 5

p    

www.dzexams.com

https://www.dzexams.com


 

 

4: احتمال الحصول على كرة خضراء هو   
5 1

20 4
p    

: قیم المتغیر العشوائي هي : و یكون قانون الاحتمال كما یلي    2, 3,1, 1   
  

  Xقیم   2  - 3  1  - 1
5
20

  8
20

  3
20

  4
20

   ip X x  

  
  :  Xالأمل الریاضیاتي للمتغیر العشوائي  -

     4 3 8 52 3 1 1
20 20 20 20

E X            

: و منه     8 9 8 5 2
20 20

E X   
     إذن  :  0,1E X   

  :  Xالتباین للمتغیر العشوائي  -

         2 2 2 24 3 8 5 V X 2-0,1 -3-0,1 1-0,1 -1-0,1
20 20 20 20

   

  4 3 8 5V X 3,61 9,61 0,81 1, 21
20 20 20 20

         

: و منه       55,8V X
20

     أي  : V X 2,79 .  

  : Xالانحراف المعیاري للمتغیر العشوائي  -
   V X 2,79X        و منه :  1,67X   

  

  )29(التمرین
د ج  50اظرفة تحتوي على 10د ج و100اظرفة تحتوي على 5دجو 200ظرف واحد یحوي ‘: ظرف100هیأنا 

  :ننظم لعبة كما یلي . والباقیة فارغة
  .ویربح ما بداخله‘ د ج یختاره عشوائیا  20شخص یشتري ظرفا بـ  -  

  الربح المفترض ؟ والربح الصافي؟  Xادرس قیم  - )1(  
  هل اللعبة متوازنة؟ - )2(  
  

  :)29(حل التمرین
  
الظرف المختار إما فارغ أو یحوي ) 1(

  دج 200دج او 100دج او  50
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: هي Xومنه قیم  0,50,100,200X   

:ومنه الربح المفترض هو   iP x  

iX x  0 50 100 200 

 iP x 84
100

  10
100

  5
100

  1
100

  

دینارا  یكون 20والربح الصافي بعد ان یدفع  ثمن الظرف وهو       iP x  :  
  
 
  

  .Xتغیر یمثل الجدول الأخیر قانون توزیع  الاحتمال المتعلق بالم
  :هل اللعبة متوازنة) 2(

 :فنجد وهو مایعرف بالأمل الریاضيلمعرفة ذلك نحسب  إمكانیات الربح في احتمال  حدوثها  

   
4

1

i

i i
i

E X x P x




   

           20 0.84 30 0.1 80 0.05 180 0.01 8  0E X              
  لیست متوازنة هذا یعني أنها لیست في صالح اللاعب أي إمكانیات الخسارة اكبر فهي 

  اذا كان الأمل موجبا فاللعبة في صالح اللاعب  :ملاحظة
    اذا كان  الأمل سالبا فاللعبة لیست في صالح اللاعب  

   اذا كان الأمل معدوما فاللعبة متوازنة  
  
  

 )30(التمرین 
  ریصة حمراءق 18لا نمیز بینها باللمس ،  منها   37الى    1قریصة  مرقمة من  37یحتوي صندوق على 

  :نعتبر اللعبتین التالیتین     
  :اللعبة الأولى  

دنانیر و إلا  10إذا كانت القریصة المسحوبة حمراء یربح . دنانیر و یسحب قریصة واحدة عشوائیا  10یدفع اللاعب 
  خسر ما دفعه
  اللعبة الثانیة

دینارا إذا كان الرقم المسحوب هو  350ح دنانیر و یحدّد رقما فبل السحب ثم یسحب القریصة و یرب 10یدفع اللاعب 
   .المحدد سابقا و إلا خسر ما دفعه 

  )الربح المتوسط ( قارن بین اللعبتین  -  

180  80  30  -20  iX x  
1

100
  5

100
  10

100
  84

100
   iP x  
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  )30(حل التمرین 

  :اللعبة الأولى 
ي ه Xمتغیر عشوائي یمثل مقدار الربح أو الخسارة  ومنه قیم Xنعتبر   10;10  

  : هو Xقانون الاحتمال للمتغیر
  
  
  
  

)1الربح المتوسط   )E X    :              

1
18 19 10( ) 10 10
37 38 37

E X         
   

  

  : اللعبة الثانیة 
: هي  Yمتغیر عشوائي یمثل مقدار الربح أو الخسارة  ومنه قیم Yلیكن  10;350  

  : هو  Yقانون الاحتمال للمتغیر
10- 350  Y  

36
37

  1
37

  ( )iP Y y  

2متوسط الربح هو  ( )E Y :  

2
350 36 10( ) 10
37 37 37

E Y     
 

  

  :  خلاصة 
  )لا توجد أفضلیة في الاختیار( اللعبتین لهما نفس الربح المتوسط 

  

  )31(التمرین

  و نرمي ثلاث مرات متتالیة للقطعة النقدیة Fو  Pنرمز الى جهتي قطعة نقدیة بالحرفین   
  " FFP"ونكتب"ظهر,وجه,نسمي النتیجة المحصل علیها مثلا وجه 
 مثل هذه التجربة في شجرة  ثم أعط عدد الرمیات الممكنة)1( 

  .نفرض أن هذه الرمیات متساویة الاحتمال)2(
  .في الرمیة الثانیةF" الوجه " ما هو احتمال الحصول علي ).أ(   

  "F" نقط للوجه  10و  " P"نقطة للظهر 20:   نرفق بكل رمیة ).ب( 
  .واحسب أمله الریاضي Xأعط قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي ,   لمجموع النقط المحصل علیها  X: نرمز بـ  

      10 - 10  X  
19
37

  18
37

  ( )iP X x  
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  :)31(حل التمرین

  :انجاز الشجرة ). 1(

  "8"عدد الحالات الكلیة لرمي القطعة ثلاث مرات هو 

  في الرمیة الثانیة" F"حساب احتمال ظهور وجه) أ)(2(

  :وهي  4عدد مخارج هذه الحادثة هو   
PFP  وPFFوFFPوFFF  

اذن     4 1
8 2

P A    

  : قانون الاحتمال ) ب(   
  نقاط F   10نقطة   و    ظهور  P 20ظهور    

:هي Xمجموعة قیم المتغیر العشوائي 30,40,50,60  
  تمال للمتغیر العشوائيقانون الاح

  

  

 30P X  " احتمال الحصول عليF ثلاث مرات"  
 40P X   "احتمال الحصول  علىF مرتین" 
 50P X   "احتمال الحصولF  مرة واحدة فقط" 
 60P X   "احتمال الحصول علىP ثلاث مرات"      

: الأمل الریاضي   1 3 3 130 40 50 60 45
8 8 8 8

E X       

  
  :  )32(التمرین

نسحب بلا اختیار كرة . كریات خضراء  5كریات صفراء و  8كریات حمراء و  3كریات بیضاء و  4حتوى كیس على ی
  .من الكیس 

 1و بكل كرة صفراء العدد   - 3و بكل كرة حمراء العدد   2الذي یرفق بكل كرة بیضاء العدد  Xلیكن المتغیر العشوائي 
  .  -1العدد  و بكل كرة خضراء 

  . Xعین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي  -
  . Xاحسب كل من الأمل الریاضیاتي و التباین و الانحراف المعیاري للمتغیر العشوائي -
  

  : )32(حل التمرین

60  50  40  30  iX x 
 iP x x  
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  :  Xتعیین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي  -
1: احتمال الحصول على كرة بیضاء هو   

4 1
20 5

p    

2: احتمال الحصول على كرة حمراء هو   
3

20
p   

3: احتمال الحصول على كرة صفراء هو  
8 2
20 5

p    

4: احتمال الحصول على كرة خضراء هو   
5 1

20 4
p    

  : و یكون قانون الاحتمال كما یلي   
  

  Xقیم   2  - 3  1  - 1
5
20

  8
20

  3
20

  4
20

   ip X x  

  
  :  Xئي الأمل الریاضیاتي للمتغیر العشوا -

     4 3 8 52 3 1 1
20 20 20 20

E X            

: و منه     8 9 8 5 2
20 20

E X   
     إذن  :  0,1E X   

  :  Xالتباین للمتغیر العشوائي  -

         2 2 2 24 3 8 5 V X 2-0,1 -3-0,1 1-0,1 -1-0,1
20 20 20 20

   

  4 3 8 5V X 3,61 9,61 0,81 1, 21
20 20 20 20

         

: و منه       55,8V X
20

     أي  : V X 2,79 .  

  : Xالانحراف المعیاري للمتغیر العشوائي  -
   V X 2,79X        و منه :  1,67X   

  

  )33(التمرین 
   3،  2،  1و ثلاث قریصات صفراء تحمل الأرقام  3، 1،2یضاء تحمل الأرقام قریصات ب 3یضم صندوق 

إذا كانت القریصة المسحوبة  1المتغیر العشوائي الذي یساوي  Xنسحب عشوائیا قریصة واحدة من الصندوق ، لیكن 
  المتغیر العشوائي الذي یرفق كل سحبة برقم القریصة المسحوبة Yولیكن .  0بیضاء و إلا یساوي 

  Yو  Xعرف قانوني الإحتمال لكل من ) 1
  Yو  Xأحسب الامل الریاضي لكل من ) 2
  مستقلان Yو  Xبرهن أن المتغیرین العشوائیین ) 3
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  .سب أمله الریاضيو أح X×Yعرف قانون الإحتمال للمتغیر العشوائي ) 4
  )33(حل التمرین

  
    1،2،3قریصات صفراء تحمل الأرقام  3و    1،2،3قریصات بیضاء تحمل الأرقام  3صندوق به 

  سحب عشوائیا قریصة واحدة من الصندوق
1X   0القریصة المسحوبة بیضاء  و إلاX  
Y كل سحبة برقم القریصة المسحوبة  یرفق  
  Xقانون المتغیر العشوائي ) 1(
  
  
  

  Yقانون المتغیر                
  
  
  
  Yو    Xحساب الأمل الریاضي لكل من )  2(

1 1 1( ) 0 1
2 2 2

E X          1و 1 1( ) 1 2 3 2
3 3 3

E Y         

)3 (  1 1 1 1( 0) ( 1) , ( 0) ( 1)
6 2 3 6

p X Y p X p Y          

  1 1 1 1( 0) ( 2) , ( 0) ( 2)
6 2 3 6

p X Y p X p Y          

  1 1 1 1( 0) ( 3) , ( 0) ( 3)
6 2 3 6

p X Y p X p Y          

  1 1 1 1( 1) ( 1) , ( 1) ( 1)
6 2 3 6

p X Y p X p Y          

  1 1 1 1( 1) ( 2) , ( 1) ( 2)
6 2 3 6

p X Y p X p Y        

  1 1 1 1( 1) ( 3) , ( 1) ( 3)
6 2 3 6

p X Y p X p Y          

  مستقلان  Yو  Xإذن المتغیران العشوائیان 
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  :حساب الاحتمالات باستعمال العد): 3(

  : )34(التمرین
  .لا نمیز بینها عند اللمس  10إلى   1قریصات مرقمة من 10صندوق یحوي 

  .نسحب عشوائیا و في آن واحد قریصتین  
 ؟ 4ما احتمال سحب رقمین فرقهما  )1
   4علما أن فرقهما هو  10المسحوبین هو احسب الاحتمال الشرطي لكي یكون مجموع الرقمین ) 2     

 
  :)34(حل التمرین

  .مجموعة الإمكانیات هي مجموعة توفیقات عنصرین من مجموعة القریصات العشر 
2: عدد هذه التوفیقات هو

10

10 9 45
2C 

   

"  4الرقمین المسحوبین فرقهما " الحادثة  Aنسمي ) 1            1,5 , 2,6 , 3,7 , 4,8 , 5,9 , 6,10A   

6إذن   6مكانیاتها هو و عدد ا 2( )
45 15

p A    

"  10الرقمین المسحوبین مجموعهما " الحادثة  Bلتكن ) 2        ( ) 1,9 , 2;8 , 3,7 , 4,6p B   

  3,7A B    و منه
1( ) 145( ) 6( ) 645

A
p A Bp B
p A

  
  

 
  :  )35(التمرین

  .نسحب من الكیس قریصتین في آن واحد  6إلى  1قریصات مرقمة من  6یحتوي كیس على 
  . 7احسب احتمال سحب قریصتین مجموعهما ) 1(
  . 3و علما أن فرقهما  7احسب احتمال سحب قریصتین مجموعهما ) 2( 
 

  : )35(التمرین  حل
 6عدد إمكانیات سحب قریصتین في آن واحد من الكیس هو عدد التوفیقات ذات عنصرین من مجموعة ذات )1(

: عناصر و عددها 
 

2
6

6! 15
6 2 ! 2!

C  
 

  

   7الحادثة المعرفة بمجموع الرقمین یساوي  Aلتكن    
      1,6 , 2,5 , 3,4A   3و منه عدد إمكانیاتها هو .  

:   و منه       3
15

P A      أي    :  1
5

P A   

  3الحادثة المعرفة بالفرق بین الرقمین یساوي  Bلتكن  -)2(
      1,4 , 2,5 , 3,6B           ؛  2,5A B   

  : محققة هو  Aعلما أن  Bاحتمال الحصول على    
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   
 A

P A B
P B

P A


      ولدینا مما سبق   :  1
5

P A   

:   و لدینا      1
15

P A B    و علیه       : 
1

1 5 115
1 15 1 3
5

AP B      

1هو  3علما أن فرقهما  7إذن احتمال سحب رقمین مجموعهما 
3

  

  
  :  )36(التمرین

  
 3كرات خضراء و كرة واحدة بیضاء ، نسحب عشوائیا وفي  آن واحد  3كرات حمراء و  4:  ها كرات من 8یحتوي كیس 

  .كرات
  ما هو عدد الحالات الممكنة للسحب -)أ(-)1(
  : احسب الاحتمالات التالیة - )ب( 
A " كرات من نفس اللون 3سحب. "  
B   "ى الأقل حمراءسحب كرة عل. "  
 C  " كرتین على الأكثر حمراء."  
  .المتغیر العشوائي الذي یرفق بكل سحب عدد الألوان المحصل علیها     xنسمي )2(
  ؟   xماهي قیم المتغیر العشوائي  -)أ(
:تالیة أحسب الإحتمالات ال-)ب( 1P x     ، 3P x     واستنتج:  2P x   
  .أحسب الامل الریاضي ، و التباین ثم الانحراف المعیاري -)ج(
  

  :  )36(حل التمرین
  
  :كرات هي عدد التوفیقات  3الحالات الممكنة لسحب - )أ)(1(

 
3
8

8! 56
3! 8 3 !

C  


  

  :Aالحادث -)ب(
  )حمراء3(او )خضراء  3(اي  " ثلاث كرات من نفس اللون  "الحصول على    

3:عدد الحالات الملائمة      3
3 4 5C C   

 
3 3
3 4  1 4 5
56   56 56

C CP A  
    

  " راء  كرة على الأقل حم "الحصول على  Bالحادث  
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  )حمراء3(او )) لون اخر1(و) ح2((او  )) لون اخر2(و)حمراء1((اي  

 
1 2 2 1 3
4 4 4 4 4  24 24 4 52 13

56   56 56 14
C C C C CP B      

     

  " كرتین على الأكثر حمراء "الحصول على  C الحادث 
 ) لون اخر3(او )) لون اخر2(و)حمراء1((او )) لون اخر1(و) ح2((اي  

 
1 2 2 1 3
4 4 4 4 4  24 24 4 52 13

56   56 56 14
C C C C CP C      

     

: هي xتعیین قیم المتغیر العشوائي)  أ)(2( 1,2,3x   
:الحادث  - )ب(  1x   خضراء3(او ) حمراء 3(اي . یعني الحصول على لون واحد(  

:  اذن الحادث    1x   هو الحادثA  ومنه     :  

    51
56

P x P A    

الحادث  -   3x   اي  كرة من كل لون . یعني الحصول على الألوان الثلاثة.  

 
1 1 1
4 3 1  123

56   56
C C CP x  

    

استنتاج   -    2P x   
لدینا  من قانون توزیع الاحتمال       1 2 3 1P x P x P x        اذن   :  

      2 1 1 3P x P x P x        ومنه  5 12 392 1
56 56 56

P x       

  :  حساب الامل الریاضي و التباین والانحراف المعیاري ) ج(

3  2  1  iX x  
12
56

  39
56

  5
56

   i ip p X x   

  

  5 39 121 2 3 2,12
56 56 56

E x                 
     

  

  : حساب التباین والانحراف المعیاري  -  

    
3 2

1

0,28i i
i

V x x E x p


     

:  الانحراف المعیاري  δ 0,53v x   

  
  :)37(التمرین 

  . 20إلى  1ورقة مرقمة من  20سحب ورقتین عشوائیا من بین ن
  : احسب  احتمال أن یكون المجموع فردیا في كل حالة مما یلي  
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  ) .في ان واحد(سحب الورقتین معا ) 1(
  .سحب الورقتین الواحدة بعد الأخرى دون إعادة الورقة المسحوبة قبل سحب الورقة الثانیة ) 2(
  .حدة بعد الأخرى مع إعادة الورقة المسحوبة قبل سحب الورقة الثانیة سحب الورقتین الوا) 3(
  

  )37(حل التمرین
  .یكون المجموع فردیا إذا كانت ورقة تحمل رقما زوجیا و الأخرى فردیا 

2:  عدد الطرق الممكنة لسحب الورقتین معا  –) 1(
20 190C   

: هما تحمل رقم زوجي و الأخرى فردي أي مجموع الرقمین فردي هو عدد الطرائق الملائمة لسحب ورقتین إحدا
1 1
10 10 100C C   

1: الاحتمال 
100 10
190 19

p    

  : عدد الطرائق الممكنة لسحب الورقتین على التوالي دون الإعادة  –) 2( 
2
20 20 19 380A     

موعها فردي، أي أن تكون الأولى زوجیة و الثانیة فردیة أو الأولى فردیة و عدد الحالات الملائمة لسحب ورقتین مج -
10: الثانیة زوجیة و عددها  10 10 10 200     

2: الاحتمال 
200 10
380 19

p    

20:     عدد طرق سحب ورقتین على التوالي مع الإرجاع هو  –) 3(  20 400   
10: ملائمة حتى یكون المجموع فردیاعدد الطرق ال - 10 10 10 200     

  .لأن إما أن تكون الأولى فردیة و الثانیة زوجیة أو أن تكون الأولى زوجیة و الثانیة فردیة  
3:       الاحتمال هو  

200 1
400 2

p    

  

  )38(التمرین 
  ء من بینهم رجل واحد اسمه إبراهیم و امرأة  واحدة اسمها فاطمة تتكون مجموعة أشخاص من ثمانیة رجال و أربع نسا    
  .نرید تكوین لجنة مكونة من ثلاثة أعضاء لهم نفس المهام     
  :أحسب احتمال كل من الحوادث التالیة ) 1(   
A " رجال  3تكوین لجنة تضم    ."B "تضم  رجلا و امرأتین  تكوین لجنة."  
C " تكوین لجنة تضم إبراهیم   ."D " تكوین لجنة تضم إما إبراهیم أو فاطمة." 
  .المتغیر العشوائي الذي یرفق بكل اختیار بعدد الرجال في اللجنة المكونة Xلیكن) 2(   
  .و عرف قانون احتماله  Xعین القیم الممكنة التي یأخذها المتغیر العشوائي) أ(        

  أحسب الأمل الریاضیاتي) ب(     
 

 )38(حل الـتمــرین
3: عدد اللجان الكلیة التي یمكن تشكیلها هو ) 1(  

12 220C   
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ix 0 1  2 3 

  iX xP 1
55

 
12
55

 
28
55

 
14
55

 

A"  ومنه    ".  رجال  3تكوین لجنة تضم 
3
8 14

220 55
CP A    

B " 1عدد اللجان هو " : تكوین لجنة تضم  رجلا و امرأتین 2
8 4C C  

ومنه       
1 2
8 4 12
220 55
C CP B 

   

C " 1: عدد اللجان هو . أي امرأتان ورجل واحد هو ابراهیم " تكوین لجنة تضم إبراهیم 2
1 11C C  

 
1 2
1 11 1
220 4
C CP C 

   

D " من الباقي  2فاطمة و (او ) ابراهیم وعضوین من الباقي دون فاطمة (أي " تكوین لجنة تضم إما إبراهیم أو فاطمة
1للجان  عدد ا) . دون ابراهیم  2 1 2

1 10 1 10C C C C   

 
1 2 1 2
1 10 1 10 9

220 22
C C C CP D  

  

 
   3،2،1،0: هي  Xالقیم التي یأخذها) أ) (2(

:      لدینا :  Xقانون احتمال           
3
412 1

55 220 55
     1       0    , CP X P B P X 

     
2 1
8 414 28

55 220 55
     3       2 

    , C CP X P A P X 

  في الجدول التالي  نلخص النتائج
  
  

: الأمل الریاضیاتي ) ب(   

  1 12 28 140 1 2 3 2
55 55 55 55

        XE  

  

  )39(التمرین
  . كرات سوداء  4كرات حمراء و  6یحتوي كیس على 

  .كرات على التوالي و دون إرجاع  3نسحب من هذا الكیس 
  ةاستعمل شجرة الاحتمالات لنمذجة  الوضعی –)1(  
  : حیث  Bو Aمن الحدثین احسب احتمال تحقق كل  –)2(  
A  : الحصول على اللونین معا.  
B  : الحصول على لون واحد.  
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  )39(حل التمرین
  .لكرة سوداء  Nلكرة حمراء و بالرمز  Rنرمز بالرمز 

  : نمذجة الوضعیة باستعمال شجرة الاحتمالات ) 1(
  

  
  : مسارات نرمز لها بالرموز  6تتكون من  Aو علیه الحادثة 

           ; ; ; ; N;N ; R; ; ; R;R; ; N;N;R ; N;R; NN R R R N R N

  6 5 4 6 4 5 6 4 3
10 9 8 10 9 8 10 9 8

4 6 5 4 6 3 4 3 6 576
10 9 8 10 9 8 10 9 8 720

p A         

         
  

: تتكون من مسارین هما  Bو الحادثة        ; ; ; N;N;NR R R  

: و علیه   6 5 4 4 3 2 144
10 9 8 10 9 8 720

p B         

 Aویمكن حساب  هذا الاحتمال بالحادث المعاكس للحادث 

    5761 1
720

144
720

P B P A      

  :طریقة ثانیة 
3: عدد الحالات الممكنة لهذا السحب هو 

10 720A   
  : هي  Aالحالات الملائمة لوقوع الحدث ) 1(

           ; ; ; ; N;R ; N; ; ; N;N; ; N; ; N ; ;N; NR R N R R R R R R و علیه عدد الحالات الملائمة للحصول
  : هو  Aعلى 
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2 1 1 2
6 4 6 43. 3. 3 120 3 72 576C C C C         

A         :  احتمال الحدث       576
720

p A   

B  :الحالات الملائمة لوقوع الحدث  -   ; ; ; N;N;NR R R  

3: هو  Bو علیه عدد الحالات الملائمة للحصول على 3
6 4 144C C ومنه  144

720
p B   

  : )40(التمرین

  .یحوي  صندوق كرتین لونهما أحمر ، وثلاث كرات لونها أخضر ، وأربع كرات لونها أبیض ، وكرتان لونهما أصفر 
  نسحب كرتین في ان واحد وبطریقة عشوائیة من هذا الصندوق  

 .ما هو احتمال سحب كرتین لونهما أحمر  - )أ)(1( 
 .ما هو احتمال سحب كرتین لونهما أبیض  - )ب( 
 .احتمال سحب كرتین لونهما أصفر  ما هو)  ج(
  .  ما هو احتمال سحب كرتین لونهما أخضر  - )د(
 .ماهو احتمال سحب كرتین من نفس اللون  ) 2(
 .ماهو احتمال سحب كرتین مختلفتي اللون ) 3(
 .ماهو احتمال سحب كرتین لونهما لیس أبیض ولا أصفر ) 4(
 .ضراء  ماهو احتمال ان تكون احداهما على الأقل خ) 5(
  

 )40(حل التمرین
  :رسم توضیحي   

2: عدد الحالات الممكنة هو 
11

11! 55
2!9!

C    

  :حادثة سحب كرتین لونهما أحمر Aنسمي )أ)(1(

 
2
2
2

11

 1
   55

CP A
C

   

:حادثة سحب كرتین لونهما أبیض Bنسمي -)ب(

 
2
4
2

11

 6
   55

CP B
C

   

: حادثة سحب كرتین لونهما أصفر  Cنسمي  -)ج(

 
2
2
2

11

 1
   55

CP C
C

   

: ر أخضحادثة سحب كرتین لونهما  Dنسمي  - )د( 
2
3
2

11

 3
   55

CP D
C

   

www.dzexams.com

https://www.dzexams.com


 

 

  "سحب كرتین من نفس اللون  "Tة  نسمي الحادث :احتمال سحب كرتین من نفس اللون ) 2(
  )1(الطریقة

 
2 2 2 2
2 4 3 2

2
11

 11 1T
   55 5

C C C CP
C

  
    

  )2(الطریقة
  : مستقلة فیمكننا حساب  DوCوBو  Aبماأن الحوادث

          11 1T B C D
55 5

P P A P P P       

  " سحب كرتین مختلفتي اللون "  Hنسمي الحادثة  :  احتمال سحب كرتین مختلفتي اللون   -)3(

    41 T
5

P H P    

ین لونهما لیس أبیض ولا سحب كرت"  Rنسمي الحادثة : احتمال سحب كرتین لونهما لیس أبیض ولا أصفر -)4(

"  :     أصفر 
2
5
2

11

 10 2
   55 11

CP R
C

    

  " ان تكون احداهما على الاقل خضراء "  Vنسمي الحادثة   :احتمال ان تكون احداهما على الاقل خضراء —)5(

 
1 1 2
3 8 3

2
11

 3 8 3 27
   55 55

C C CP V
C

  
    

  )41(تمرینال
  میلاد ذكر أو أنثى متساویان نختار عشوائیا عائلةنفرض أنه في مدینة ما ، إحتمالي 

 :أطفال ، أحسب احتمال  5ذات      

 ذكور على الأقل 4من بین الأطفال الخمسة یوجد )1(     

 عدد الإناث أكبر من عدد الذكور)2(      

  ثلاثة أطفال على الأقل متتابعون من نفس الجنس)  3(       
  
  :)41(التمرین  حل

  "ذكر "  G"  أنثى "  G  ،Fو  Fعناصر من العنصرین  5أطفال یعني تشكیل قائمة ذات  اختار خمسة 
52هو اختیار عدد الاختیارات الممكنة هو عدد القوائم أي  FGFGG: مثلا   32  

  "ذكور على الأقل  4یوجد "  Aلتكن الحادثة ) 1
  "     ذكور  5یوجد "  2A"       ذكور  4یوجد "  1Aنسمي                      

إذن                          
4
5

1 5( )
2
Cp A              و

5
5

2 5( )
2
Cp A   

1نعلم أن     2A A A                   و بالتالي  
  
  

1 2( ) ( ) ( )
3        

16

p A p A p A 


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2 1  2 

1 0 2 1 

   2 1             , , , ,A GGGGG A GGGGF GGGFG GGFGG GFGGG FGGGG   

  " عدد الإناث أكبر من عدد الذكور "  Bنسمي الحادثة ) 2
  "إناث  3یوجد "  3B"       إناث  4یوجد "  2B"     إناث  5یوجد "  1Bنسمي       

1نعلم أن    2 3B B B B       إذن  
  
  

  "ثلاثة أطفال على الأقل من نفس الجنس متتابعون "  Cنسمي الحادثة ) 3
و اعتبرنا الإناث مثلا یكون لدینا      , , , ,FFFGG GFFFG GGFFF GFFFF FFFFF  

  نفس الشيء بالنسبة للذكور و بالتالي 
12 3( )
32 8

p C    

  

  ) :42(التمرین
     2،  2،  1،  1و أربع كرات حمراء تحمل الأرقام     2،  1،  1،  0رقام   كرات بیضاء تحمل الأ 4یحتوي كیس على    

  .كرات من الكیس  3نسحب عشوائیا في آن واحد  
 .ثلاث كرات من نفس اللون ) أ:  (أحسب احتمال الحصول على ) 1(

 .ثلاث كرات أرقامها مختلفة  مثنى مثنى ) ج.  (ثلاث كرات تحمل نفس الرقم ) ب(

  1الذي یرفق بكل سحبة عدد الكرات المسحوبة التي تحمل الرقم  Xن المتغیر العشوائيلیك) 2(
 Xعین قانون احتمال المتغیر العشوائي ) أ(
 أحسب الامل الریاضي ) ب(
 أحسب التباین والانحراف المعیاري ) ج( 

  

  :)42(حل التمرین

  :رسم توضیحي          
  :كرات هي  3الحالات الكلیة لسحب )1(

 
3
8

8! 56
3! 8 3 !

C  


  

ثلاث كرات من نفس " حادثة الحصول على  Aنسمي -)أ(
  )بیضاء3(او ) حمراء3( "اللون 

 
3 3
4 4  4 4 8 1
56   56 56 7

C CP A  
     

 )2كرات رقم 3(او ) 1كرات رقم 3(" ثلاث كرات تحمل نفس الرقم "  حادثة الحصول علىBنسمي -)ب(

1 

1 2 3
4 3
5 5

5

( ) ( ) ( ) ( )

1+C 1          = 
2 2

p B p B p B p B
C

  



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 
3 3
4 3  4 1 5
56   56 56

C CP B  
    

 )2رقم (و)  1رقم (و)0رقم (" ثلاث كرات أرقامها مختلفة  مثنى مثنى " حادثة الحصول على  Cنسمي -)ج(

 
1 1 1
1 4 3  1 4 3 12 3

56   56 56 14
C C CP C    

     

العشوائي هي  قیم المتغیر  –)أ ) (2( 0,1,2,3 x    :  

 
3
4 40

56   56
CP x            و 

1 2
4 4 6 4 241
56   56 56
C CP x  

     

 
2 1
4 4 4 6 242
56   56 56
C CP x  

            و 
3
4 43

56   56
CP x     

  0  1  2  3  المجموع
1  4

56
  24

56
  24

56
  4

56
  �

  :حساب الأمل الریاضي  - )ب( 

  4 24 24 40 1 2 3 1.5
56 56 56 56

E x                       
       

  

  : حساب التباین والانحراف المعیاري -)ج(

    
4 2

1

15
28i i

i

v x x E x p


     

:    الانحراف المعیاري  δ 0.73v x   
  
  )43(التمرین

  .كرات صفراء  3كرات خضراء و  5یحتوي كیس على 
  .كرات على التوالي بحیث بعد كل سحب نعید الكرة المسحوبة إلى الكیس قبل السحب الموالي  3نسحب من الكیس  

  : حیث  Dو  Cاحسب احتمال تحقق كل من الحدثین  –) 1(   
C  : الحصول على اللونین معا  
D  : الحصول على لون واحد.  
  . Dو  Cاستعمل شجرة الاحتمالات لنمذجة كل من الوضعیتین وحساب تحقق كلا من الحدثین  –)2(  
  
  )43(التمرینحل  

  .لكرة صفراء  Jلكرة خضراء و بالرمز  Vنرمز بالرمز    
  . 512أي  38: عدد الحالات الممكنة لهذا السحب هو  
  :هي  Cالحالات الملائمة لوقوع الحدث ) 1(
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           V;V; ; V;J;V ; J;V;V ; V;J;J ; J;J;V ; J;V;JJ  
2: د الحالات الملائمة لوقوع الحدث هو و علیه عد    1 23 5 3 3 5 3 360       

: و بالتالي   360
512

p C   

: هي  Dالحالات الملائمة لوقوع الحدث  -   V;V;V , J;J;J  
3: هو  Dعدد الحالات الملائمة لوقوع    35 3 152   

D  :احتمال      152
512

p D   

  : نمذجة الوضعیة باستعمال شجرة الاحتمالات –)2( 
 

 

 

  

  

  

  

  

  : و علیه 

  5 5 3 5 3 5 5 3 3 3 3 5 3 5 3 3 5 5 360
8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 512

p C                     

:   و لدینا   5 5 5 3 3 3
8 8 8 8 8 8

p D           إذن     :  152
512

p D   

 
 )44(التمرین

سنة ، أرادوا  18تلمیذا أعمارهم  20سنة و  17تلامیذ أعمارهم  5سنة و  16تلامیذ أعمارهم  10یتكون قسم دراسي من  
  .تشكیل لجنة مكونة من تلمیذین 

  .ما هو عدد الطرق لاختیار هذین التلمیذین  –)1(
  .سنة  34ما احتمال اختیار تلمیذین مجموع سنهما  –) 2(
  .الذین یرفق بكل من هذه الإمكانیات لاختیار تلمیذین مجموع سني هذین التلمیذین  Xنعتبر المتغیر العشوائي –) 3(
  .أكتب قانون الاحتمال لهذا المتغیر العشوائي  -  
  . أحسب الأمل الریاضیاتي  -
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  .أحسب التباین و الانحراف المعیاري  -
 

 )44(حل التمرین
 
  : عدد الطرائق لاختیار هذین التلمیذین ) 1( 

 
2
35

35! 35 34 33! 595
35 2 ! 2! 33! 2

C  
  

  
  

  : سنة  34احتمال اختیار تلمیذین مجموع سنیهما  –) 2(
  ) .سنة  17سنة أو تلمیذین عمر كل  منهما  18سنة و آخر  16أي تلمیذ عمره (       

1: عدد الطرائق الملائمة      1 2
10 20 5 210C C C   

210: الاحتمال هو    6
595 17

  

  36,35,34,33,32: هي  Xقیم  –) 3(

 
2

10 45 932
595 595 119
Cp X      

 
1 1
10 5 50 1033
595 595 119

C Cp X 
     

 
1 1 2
10 20 5 210 4234

595 595 119
C C Cp X  

     

 
1 1
5 20 100 2035
595 595 119

C Cp X 
     

 
2
20 190 3836

595 595 119
Cp X      

  : تمال قانون الاح
  Xقیم   32  33  34  35  36
38

119
  20

119
  42

119
  10

119
  9

119
  p  

  : الأمل الریاضیاتي  -  

  32 9 33 10 34 42 35 20 36 38
119 119 119 119 119

E X     
      

  288 330 1428 700 1368 4114
119 119

E X    
         إذن      :  34,57E X  .  

  : التباین  -

     

   

2 2 2

2 2

9 10 42V 32-35 33-35 34-35
119 119 119

20 38 81+40+42+0+38 20135-35 36-35 1,7
119 119 119 119

    

     




  

  :الانحراف المعیاري  -
V 1,3    
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  : )45(التمرین
  . متمایزة عند اللمس  كرات سوداء و كل الكرات متماثلة و غیر 3كرات بیضاء و  7صندوق یحتوي على

نسحب عشوائیا كرة واحدة من الصندوق و نسجل لونها ،ثم نعیدها الى الصندوق و نسحب منه كرة  أخرى و نسجل    
  .لونها و ننهي التجربة 

  :أحسب احتمال كل من الأحداث التالیة ) 1(
  ".الحصول على كرتین بیضاوین " A)  أ(
  ".الحصول على كرتین من نفس اللون " B) ب(
تمنح لكل كرة بیضاء العلامة: نعرف لعبة حظ كما یلي )  2(     و لكل كرة سوداء العلامة   

  .ر العشوائي الذي یرفق بكل سحب لكرتین مجموع النقط المحصل علیهاالمتغی Xلیكن     
و أحسب أمله الریاضیاتي Xعین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي) أ( E X .  

  .  حتى تكون اللعبة مربحة عین قیمة العدد الحقیقي) ب(
نضیف ) 3( 3n  كرة سوداء إلى الصندوق و نعید عملیة السحب المعرفة أعلاه.  

1یساوي Aأن احتمال الحادثة اـ ما هو عدد الكرات السوداء التي تم إضافتها إلى الصندوق علم     
4

  . 

  )45(حل التمــرین
عدد القوائم ذات عنصرین من مجموعة بما أن السحب على التوالي ودون إرجاع فإن عدد الطرق الممكنة للسحب هو ) 1(

2: عناصر  ومنه  عدد الطرق هو  10ذات  10010pn   

2:عدد الطرق للحصول على كرتین بیضاوین هو: Aالحادث ) أ( 497    ومنه:  49
100

P A   

2:عدد الطرق للحصول على كرتین بیضاوین أو سوداوین هو: Bالحادث ) ب( 27 3 58   

:ومنه   29
50

58
100

P B   

  . 2أو 0أو 2:هي Xالمتغیر العشوائي قیم)  أ() 2(

 2x   3: عدد الإمكانیات هو. معناه الحصول على كرة سوداء ثم كرة سوداء 3  

 0x  م كرة سوداءكرة بیضاء ث(او ) كرة سوداء ثم كرة بیضاء(معناه الحصول على ( .  

3: عدد الإمكانیات هو   7 7 3 42     

 2x    7عدد الامكانیات هو ) . كرة بیضاء ثم كرة بیضاء(معناه الحصول على 7  

  : في الجدول التالي  للمتغیر العشوائي قانون الاحتمال     

اتيالأمل الریاضی     E X :  
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    49 90
50

9 42 49 42 2
100 100 100 5

E X    
         

تكون اللعبة مربحة إذا كان) ب  0E X   :0معناه   

  : عدد الكرات السوداء التي تم إضافتها إلى الصندوقایجاد ) 3(
أصبح في الصندوق   33 nn   7مجموع الكرات . كرات بیضاء  7وداء و كرة سn  

: إذن  
   

2

2 2

7 49
7 7

  
 

 
n n

P A  

1یساوي Aاحتمال الحادثةوبما ان  
4

فان  
 2

49
7

1
4


n

اي     2 2147n   

21n( نجد  المعادلة هذه بحل    7و ) مرفوض لانه لیس طبیعيn  

، معناه یجب إضافة 3n كرات سوداء للكیس حتى یكون 4 اي:  1
4

P A
  

 

  : )46(التمرین   
  . رات متماثلة و غیر متمایزة عند اللمس كرات سوداء و كل الك 4كرات بیضاء و  3صندوق یحتوي على 

  في كل سحبة نأخذ عشوائیا كرة من الكیس ، إذا كانت سوداء نتوقف عن : نجري سلسلة من السحبات     
  .السحب و إذا كانت بیضاء لا نعیدها إلى الكیس و نسحب كرة أخرى و هكذا  أخرى و نسجل لونها و ننهي التجربة     

  :ل كل من الأحداث التالیة أحسب احتما)  أ() 1(
A " الكرة المسحوبة في المرة الأولى سوداء."  
B " الكرة المسحوبة في المرة الثانیة سوداء."  

استنتج حساب الاحتمال) ب( p C  لكي لا نجري السحبة الثالثة.  
  .المتغیر العشوائي الذي یساوي عدد السحبات التي أجریناها Xلیكن) 2(

 .و أحسب أمله الریاضیاتي  Xلمتغیر العشوائيلقانون الاحتمال  عین  -       
  

  )46(حل التمــرین
  "رة الأولى سوداء الكرة المسحوبة في الم" Aالحادث)  أ() 1(
1: عدد الحالت الكلیة للسحب هو 

7C  1: والحالات الملائمة لسحب كرة سوداء هو
4C  

اذن       
1
4
1
7

4
7

       Cp A
C

 
  

  :ي یتحقق الحدث یجب لك  : "الكرة المسحوبة في المرة الثانیة سوداء " Bالحادث -
  )نسحب في المرة الثانیة كرة سوداء ( و )  أن نسحب في المرة الأولى كرة بیضاء و لا تعاد إلى الكیس(
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1عدد الحالات الكلیة للسحب هو إذن            1
7 6C C   :  

:  اذن            
1 1
3 4
1 1
7 6

3 4
7 6

2
7

  C Cp B
C C

 


    

  عند السحبة الثانیة او  لثانیة یجب أن نتوقف إما عند السحبة الأولىلكي لا نجري السحبة ا) ب(
  ")نسحب كرة سوداء في المرة الثانیة(أو)نسحب كرة سوداء في المرة الأولى(":  أي

  Bاو تحقق Aاذا تحقق Cاذن یتحقق الحادث     

: إذن الاحتمال لكي لا نجري السحبة الثالثة هو            4 2 6
7 7 7

+Cp p A p B    

  . 4و  3و  2و  1: هي Xالقیم التي یأخذها المتغیر العشوائي) 2(

یتحقق الحدثــ 1X إذا سحبنا في المرة الأولى كرة سوداء :    4
7

  1  p X p A   

یتحقق الحدثــ  2Xثم سحبنا كرة سوداءإذا سحبنا في المرة الأولى كرة بیضاء  

: إذن          2
7

  2   p X p B   

یتحقق الحدثــ   3X إذا :  

  .)سحبنا في المرة الثالثة كرة سوداء(ثم  )ة بیضاءكر سحبنا  في المرة الثانیة (ثم  )سحبنا في المرة الأولى كرة بیضاء( 

: إذن  
1 1 1
3 2 4
1 1 1
7 56

3 2 4
7 6 5

4
35

3 C C Cp X
C C C

       

یتحقق الحدثــ  4X إذا:  

  )كرة بیضاءسحبنا في المرة الثالثة (ثم ) كرة بیضاءسحبنا في المرة الثانیة (ثم  )سحبنا في المرة الأولى كرة بیضاء( 
  )المرة الرابعة كرة سوداءسحبنا في (ثم      

:إذن  
1 1 1 1
3 2 1 4
1 1 1 1
7 56 4

3 2 1 4
7 6 5 4

1
35

   4  C C C Cp X
C C C C

         

  
  : نلخص النتائج في الجدول التالي ــ 
  

: الأمل الریاضیاتي ــ   4 4 4 1 76
7 7 35 35 35

1 2 3 4E X           

  : )47(التمرین
خضراء و  ینكرت 2كرات حمراء و 3على2Uكرتین حمراء و یحتوي صندوق 2كرات خضراء و 3على1Uیحتوي صندوق

  . نعتبر أن جمیع الكرات متماثلة و لا یمكن التمییز بینها باللمس 
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  .  2Uو نسحب في آن واحد كرتین من الصندوق 1Uنسحب كرة واحدة من الصندوق    
  .رات خضراء ك 3أحسب احتمال الحصول على ) 1(
  حمراء  1Uأحسب احتمال الحصول على كرة خضراء على الأقل علما أن الكرة المسحوبة من الصندوق) 2( 
  .المتغیر العشوائي الذي یرفق بكل سحب عدد الكرات الحمراء المحصل علیها Xلیكن) 3(

  . و أحسب أمله الریاضیاتي Xمال للمتغیر العشوائيعین قانون الاحت) أ(       
  .  Xأحسب التباین و الانحراف المعیاري للمتغیر العشوائي) ب(          

  
  

 )47(حل التمــرین
  ".كرات خضراء  3الحصول على " Aنسمي الحادث)   1(

  ) 2Uسحب كرتین من(و   )1Uسحب كرة خضراء من (: معناه Aتحقق      
  : كرات خضراء هو 3اذن احتمال سحب    

: إذن          
1 2
3 2
1 2
5 5

3 1
5 10

3
50

C Cp A
C C

     

  ".الحصول على الأقل على كرة خضراء  :"Bنسمي الحادث) 2(
  "حمراء  1Uالكرة المسحوبة من:" الحدثCو         

  )حمراء 1Uاحتمال الحصول على كرة خضراء على الأقل علما أن الكرة المسحوبة من الصندوق(الاحتمال المطلوب 

الاحتمال الشرطي  وه  CP B  ، و  :   
 


C
P B C
P C

P B  

Bالحدث  C1الحصول على الأقل على كرة خضراء و الكرة المسحوبة من" هوU  حمراء."  
Bیتحقق الحدث      C  إذا سحبنا:  
  )كرات خضراء 2U 2كرة حمراء ومن 1Uمن(  أو)كرة حمراء و كرة خضراء 2Uمن و كرة حمراء 1Uمن(   

:  اذن 
1 11 1 2
3 22 2 2

1 2 1 2
5 5 5 5

2 3 2 2 1
5 10 5 10

7
25

p
C CC C CB C

C C C C
  

 
 


      

و         
1
2
1
5

2
5

Cp C
C

   

: و منه          
  2

5

7
725

10
       C

P B C
P C

P B 


   

: هي Xالمتغیر العشوائي  قیم) أ() 3( 0;1;2;3  

یتحقق الحدثــ 0X 1إذا سحبنا كرة خضراء من:كرات خضراء أي 3إذا سحبناU  2خضراء من ینكرت2وU  

U1 U2 
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: اذن     
1 2
3 2
1 2
5 5

3 1
5 10

3
50

       0 C CP X
C C





    

یتحقق الحدثــ  1X خضراء أي إذا سحبنا  ینكرت2إذا سحبنا كرة حمراء و:  

  )  2Uو كرة خضراء وكرة حمراء من 1Uكرة خضراء من(أو ) 2Uخضراء من تینكر 2و  1Uكرة حمراء من( 

: إذن          
1 1 11 2
3 2 32 2

1 2 1 2
5 5 5 5

2 1 3 2 3
5 10 5 10

2
5

       1 C C CC CP X
C C C C

   
   

 
    

یتحقق الحدثــ  2X حمراء و كرة خضراء أي إذا سحبنا  ینكرت 2إذا سحبنا:  

  ) 2Uكرات حمراء من2و 1Uكرة خضراء من(أو  )  2Uو كرة خضراء وكرة حمراء من 1Uكرة حمراء من(   

: إذن          
1 1 1 21
2 3 3 32

1 2 1 2
5 5 5 5

2 2 3 3 3
5 10 5 10

21
50

       2 C C C CCP X
C C C C

  
    


    

یتحقق الحدثــ    3X 1كرة حمراء من: (إذا سحبناU  2حمراء من ینكرت2وU  : (  

: إذن          
21
32

1 2
5 5

2 3
5 10

3
25

       3 CCP X
C C





    

  : یلخص قانون الاحتمال في الجدول التالي    

  

: الأمل الریاضیاتي ــ   1,63 2 21 30 1 2 3
50 5 50 25

E X           

: التباین ــ          2 2 2 2

0.156 0.144 0.0672 0.2352 0.6024

3 2 21 3
50 5 50 25

0 1,6 1 1,6 2 1,6 3 1,6V X
    

             

: المعیاري  الانحرافــ      0.776 X V X    
  : )48(التمرین   
  : بحیث 2Dو 1Dلدینا نردین  
  . 2و اثنتان یحملان الرقم  1متساویة الاحتمال ، أربعة منها تحمل الرقم 1Dوجوه النرد  ــ

هو kو احتمال ظهور الوجه الذي یحمل الرقم 6إلى  1مرقمة من  2Dوجوه النرد  ــ
21
k .  

  " 2ظهور الرقم  "Aالحادث  مرة واحدة فما هو احتمال 1Dإذا رمینا النرد ) 1( 
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  :في الحالتین "1ظهور الرقم  " إذا رمینا النردین معا فما هو احتمال) 2( 
  . "مرة واحدة بالضبط "Bالحادث )أ(     
  .     "مرتین"Cالحادث ) ب(     

  . 2شوائي الذي یرفق بكل رمي عدد المرات التي یظهر فیها الرقمالمتغیر الع Xنرمي النردین معا ولیكن) 3(  
  . و أحسب أمله الریاضیاتي Xعین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي ــ      

  )48(حل التمــرین
  :مرة  واحدة هو  1Dإذا رمینا النرد  2أوجه إذن احتمال ظهور الرقم  6من بین  2لدینا وجهان یحملان الرقم) 1(

  1
36

2p A     .  

2هو1Dفي 1احتمال ظهور الرقم) 2(
36

4
،  اوجه 6من بین  1لوجود اربعة اوجه تحمل الرقم  

هو2Dفي 1واحتمال ظهور الرقم 
21
هو kاحتمال ظهور الوجه الذي یحمل الرقملان  ، 1

21
k  

  :، یجب أن یظهر2Dو1Dمرة واحدة بالضبط عند رمي1للحصول على الرقم ) أ (
  )  2Dفي  1و الرقم  1Dفي 1رقم یختلف عن(أو  ) 2Dفي  1و رقم غیر 1Dفي 1الرقم(      

: هو Bو بالتالي احتمال الحادثة         4 1
6 21 21 3 63

1 1 1 41p B  
  

 
     

  : ، یجب أن یظهر2Dو1Dمرتین عند رمي 1لرقم للحصول على ا) ب(

: هوCاحتمال هذه الحادثة : ، إذن )  2Dفي  1رقم ال و 1Dفي 1الرقم(        3 21 63
2 1 2p C  

  
  :قانون الاحتمال ) 3(

   2و 1و  0: هي  Xالمتغیر العشوائي لدینا القیم التي یأخذها    

یتحقق الحدثــ 0Xفي أي من النردین 2إذا لم یظهر الرقم:  1
3 21 63
2 2 38 0P X  

 
 

  
  

یتحقق الحدثــ 1Xمرة واحدة فقط  2ر الرقمإذا ظه :  1
6 21 6 21 63
2 2 4 2 23 1   P X  

  
 

   
  

یتحقق الحدثــ 2Xفي النردین معا 2إذا ظهر الرقم:    3 21 63
1 2 2 2 p CP X   

  
الأمل الریاضیاتي  E X     :  27

63
38 23 2 30 1 2
63 63 63 7

E X          

  باك خارجي  )49(التمرین 
قریصات   3و منها     0بیضاء تحمل الرقم  4منها  . یصات لا یمكن التمییز بینها عند اللمس قر  10یحتوي كیس   

    5ومنها قریصة واحدة حمراء تحمل الرقم   2ومنها قریصتان بیضاء تحملان الرقم   7حمراء  تحمل الرقم  
   ما هو عدد الحالات الممكنة للسحب. قریصات  من الكیس  4نسحب في آن واحد ) 1( 
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  :نفرض ان كل السحبات متساویة الاحتمال ونعتبر الحوادث التالیة ) 2( 
A  " الأرقام الأربعة متشابهة"  
B  " 2000القریصات المسحوبة یمكن تشكیل العدد "  
C " كل القریصات المسحوبة بیضاء"  
D  " كل القریصات من نفس اللون  "  
E  " الآخرینعلى الأقل قریصة تحمل رقما یختلف عن "  
4: هو  Bبین ان احتمال الحادث ) أ(  

105
  

,:احسب احتمال الحوادث ) ب(   , ,E D C A฀  
  Bاحسب احتمال الحادث . قد تحقق   Cنفرض ان الحادث ) ج(  

  :نعتبر قواعد اللعبة التالیة ) 3(   
  دج  75فانه یربح    5000ــ اذا استطاع اللاعب تكوین العدد      
  دج  50فانه یربح    7000ــ اذا استطاع اللاعب تكوین العدد       
  دج  20فانه یربح    2000ــ اذا استطاع اللاعب تكوین العدد      
  دج   25فانه یخسر    0000ــ اذا استطاع اللاعب تكوین العدد       
  دج  5ــ وفي كل السحبات الأخرى  یخسر      

  خسارة اللاعب  المتغیر العشوائي الذي یمثل الربح اوXولیكن 
  Xالعشوائي  عین قانون احتمال المتغیر) أ(    
  Xالعشوائي  احسب الامل الریاضي للمتغیر) ب(   
  :حل التمرین  
4اذن عدد الحالات الممكنة للسحب  هو .   10قریصات  من بین  4نسحب في آن واحد ) 1( 

10C  

 
4

10
10! 210

4! 10 4 !
C  


  

  :كل السحبات متساویة الاحتمال   )   2(   
من بین القریصتین التین   2یتحقق عندما نسحب قریصة مرقمة  بالعدد "  2000یمكن تشكیل العدد :"Bالحادث )  أ( 

  : هو Bاذن احتمال الحادث .  0من بین الأربعة  المرقمة بالرقم   0وثلاث قریصات  مرقمة بالرقم   2تحملان الرقم 
1 3
2 4

4
10

2 4 4( )
210 105

C CP B
C
 

    

من بین الأربعة    0قریصة مرقمة  بالعدد  4یتحقق فقط عندما نسحب  " الأرقام الأربعة متشابهة " Aالحادث ) ب( 

اذن     0قم المرقمة بالر 
4
4
4

10

1( )
210

CP A
C

   

  قریصات بیضاء 6من  الأبیضقریصات من اللون  4یتحقق عندما نسحب "  قریصات بیضاء  C  "4ــ  الحادث   

: احتماله هو  إذن  
4
6
4
10

15 1( )
210 14

CP C
C

    

  حمراء  4سحب ( أو ) لونها ابیض  6بیضاء من  4سحب (یتحقق  اما "  ن نفس اللون قریصات م D  "4ــ الحادث   
  )لونها احمر  4من  
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: احتمال هذا الحادث هو  
4 4
6 4
4 4

10 10

16 8( )
210 105

C CP D
C C

     

  Aعاكس للحادث هذا الحادث هو الحادث الم" :  الآخرینعلى الأقل قریصة تحمل رقما یختلف عن "  Eــ الحادث  
1هذا الحادث هو  احتمالاذن     209( ) 1 ( ) 1

210 210
P E P A      

Bالحادث  أننلاحظ . قد تحقق   Cنفرض ان الحادث ) ج(   C هو الحادثB  لان الحادثC  
  علما ان الحادث  Bوباستعمال قانون الاحتمال الشرطي  نجد ان احتمال الحادث .   Bمحتوى في الحادث  

C   قد تحقق  هو :
4

( ) ( ) 8105( ) 1( ) ( ) 15
14

C
P B C P BP B
P C P C

   
  

  :   Xالعشوائي  المتغیر تعیین قانون احتمال) أ)  (3(  
: قیم المتغیر العشوائي هي   75 ; 50 ; 20 ; 25 ; 5   

  0وثلاث قریصات  تحمل الرقم    5یجب سحب قریصة تحمل الرقم   5000ــ  لتكوین  العدد 
1 3
1 4

4
10

4 2( 75)
210 105

C CP X
C


     

  0وثلاث قریصات  تحمل الرقم    7قم یجب سحب قریصة تحمل الر   7000ــ  لتكوین  العدد 
1 3
3 4

4
10

2( 50)
35

C CP X
C


    

   0وثلاث قریصات  تحمل الرقم    2یجب سحب قریصة تحمل الرقم   2000ــ  لتكوین  العدد 
4( 20) ( )

105
P X P B    

   0یجب سحب  اربع قریصات  تحمل الرقم    0000ــ  لتكوین  العدد 
4
4
4

10

1( 25)
210

CP X
C

     

5Xدج  أي  5ــ وفي كل السحبات الأخرى  یخسر     وهذا الحادث یتحقق اذا لم تتحقق الحوادث السابقة  
  1ونعلم ان مجموع هذه الاحتمالات یساوي  

):  اذن    75) ( 50) ( 20) ( 25) ( 5) 1P X P X P X P X P X              ومنه  
4 2 4 1 37( 5) 1

210 35 105 210 42
P X          

  : ر العشوائي ومنه قانون الاحتمال  للمتغی   
  

       
  
  :   Xحساب الأمل الریاضي للمتغیر العشوائي )  ب(

2 2 4 1 37 11( ) 75 50 20 25 5
105 35 105 210 42 21

E X             
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  2006جوان باك لبنان   )50(التمرین

كل الكرات لا . كرات سوداء   9على كرة حمراء و Bو یحتوي كیس . كرات سوداء  6كرات حمراء  و  A4یحتوي كیس 
  یمكن تمییزها باللمس 

واذا لم Aیسحب عشوائیا كرة من الكیس  1اذا ظهر الرقم . 6 الى 1یلقي لاعب زهرة نرد متجانسة  مرة واحدة مرقمة من 
  Bفانه یسحب عشوائیا كرة من الكیس   1یظهر الرقم 

بین أن " . اللاعب یحصل على كرة حمراء " R: لیكن الحادث ) 1(   0,15p R   

أكبر من احتمال الحصول علیها من  Aهل احتمال الحصول علیها من الكیس , اذا حصل اللاعب على كرة حمراء ) 2(
  ؟Bالكیس 

  : حل التمرین 

 یمكن استعمال شجرة الاحتمالات   

 

 

 

 

 

  تشكلان تجزئة للمجموعة الكلیة Bو Aالحادثتان )  1(
  ) :من الشجرة ( وحسب قانون الاحتمالات الكلیة لدینا    

              1 4 5 1 9
6 10 6 10 60A Bp R p A R p B R p R p A p R p B              

: وبالتالي    0,15p R   
نحسب اذن ,  اللاعب حصل كرة حمراء )  2(   Rp A  و  Rp B   :  وحیث     Ap A R p R p A        

و      Bp B R p R p B    

   
 

4
460

9 9
60

R
p A R

p A
p R


      و   

 

5
560

9 9
60

R
p B R

p B
p R


    

أقل من احتمال الحصول علیها من  Aفان احتمال الحصول علیها من الكیس , اذا حصل اللاعب على كرة حمراء اذن  
  Bالكیس 
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